عبیوان اانیریں : الحساب العددي 
р‏ مل التتهاز: 12ساعات 
من اعداد وتقلیم: >. المصضفی‌ترشیش 


المکتسبات القبلية القدرات المنتظرة توجیهات تربوية 

*النشر والتعمیل بالنسبة للاعداد الجذرية *استعمال المتطابقات الهامة التالية في الاتجاهین: *یتابع في هذا المستوی الاستعمال 

сс АЙЖ‏ بالنسبة للاعداد الجذرية التدریجی للحساب الحرفی وتعوید التلاميذ 

*المعادلات بالنسبة للأعداد الجذرية тэн” (a+b)?=a+2ab+b?‏ مق خلال تقر ریا 
2+ج2-22-2(-ج) تعابير جبرية أو تعميلها. 

7ا-2ج<>(ما+3)(ط-و) *ينبغي التركيز على استعمال المتطايفات 

الهامة في النشر والتعمیل مع الاخذ بعین 

*التعرف على خاصیات القوی و استعمالها الاعتبار أن التصرف على المتطابقات 

*انتسال الس دات تسین 18 خاضنة غنة الهامة لیس في متناول جمیع التلامیذ. 


دراسة الترتيب والقيمة المقربة أو الكتابة العلمية. 


النشر و التعمیل 

24+. : النشر‎ - (1 
В ٠ 

أ) -- قاعدة 1 за‏ و ع آعداد حقيقية . 
| 
a(b +c)=ab +ac |‏ 
1 3 
4 من - =ê < ab‏ ات 
* مثال : 


А = 6 (х +4) 
= 2х хх + х4 


برع + ?252 = 


لمتطابقات الهامة 


(5 +с)ха = ab + ac 
(b -c)xa = ab - ac 


B -(-3х -5)х(-4х) 
--64х х(-3х )-(-4х (5 
= 12+2 + 20х 


تمارين تقويمية و АЛ уа‏ 


М -4х2-(6х 7‏ و 
N = (2х +7)(8х + 5)‏ . 


1( - أنشر ثم بسط 14 و ۸۷ . 


2( - عمل М‏ ثم ۸۲+ ۲ . 


20» 


E. 


نعتیر التعابیر الاتية : 


А-(2х +1(“ - (зх – 5) 


.. 
2) 


В = 4х2 -25 - (3х +1)(5 -2х)-20х +50 


ب) -- قاعدة 2 : 

а 1‏ وط وء و 7 آعداد حقيقية . 1 

| (a+b)(ec+4)=a(c+4)+b(c+d) || 

= ac + ad +bc + bd ۱ 

+ ٭یثٹال‎ 
7072] 2х 4)( 3 11 С = (2-х )(3х +1) 
- 2х ( 3 х) 4( 3 3) -2(3х-1)-х(3х-1) 
-бх-2х2-12-4х = 6х +2352 - × 
= 252 +6х + 4х +12 = 3х? + 6× -х +2 
= 252 +10х +12 = 3х2 + 5% +2 
: آنشر ثم بسط ما يلي‎ 


С ھ-‎ 2-20 +25 


1( آنشر ثم بسط : ۸ و 8. 
2) عمل : А‏ و В‏ و .С‏ 
تمرین 3 
نضع : 
А=х?-х-6‏ و В=х+4‏ و 


24 - 10+2- 37+ 4ع - С‏ 
1) - بین أن : 
4- :2-10 برة + 3 xB =x‏ 4. 
2( تعلق آن : (2+ =(х –3)(х‏ 4 . 


3 - استنتج تعمیل ма!‏ © . 


تمرين4 


ى و 0 وء أعداد حقيقية . 


آثبت أن : 


й کے‎ 12 (2х + 1( (3х –2)(х +7) 


в = (х +53) 5045-2) 


الحل : 


А = Зх (2х +1)+(3х –2)(х +7) 

= 6х? +3х +3х (х +7)-2(х +7) 
وت ول ول سوت‎ ИС 
= 2× ول‎ + 2/5 + 6-5 


= 2 ول‎ +2х 4/5 +1 


= 6х2? +3х +3х2 +21х – 2х -4 
= 6х2 +3х2 +3х +21х - 2х -4 


= 952 + 22+ -4 


. آعداد حقيقية‎ с و‎ за 


! 
| | 
| 2 : 
| ab + ac = a(b +c) | 
۱ | 


ар - ع‎ -а(5 (ع-‎ 


В -243|х 443)-45(45-2х | 


(а-5 +7 = a +b + 2 - 2(ab - (مط- ع‎ 
(a +b -су دوع‎ +02 + 2 + 2(ab - (مط- ع‎ 


(а-5 0) =a +2 + 2 - 2(ар + ع‎ – Рс) 


В = 2х (х -1(+ ج)‎ –1)(4х +5) А = 2006 + Tab – Пас 
ё (х - [2х + ( (4х +5) | = а(22с +76 –11с) 
= (х - 1)(2х + 4х +5) 
= (х -1()6 +5) 

عمل مايلي : 


А = 8ху +12х 2у – 4ху? 
В = (2х +1)(5-х)-(2х +1)(7х +3) 


الحل : 


В =(2х +1 


5-х )- (2х +1)(7х +3) ЕО Е, 
(5-х)-(7х +3( | =4ху (2 + 3 -У) 
5-х – 7х -3) 


) 
) 
) 
)(—х — 7x +5-3( 
) 
) 


2+1 
2+1 
2+1 
2х +1()-8 +2) 
2(-4х +1) 


2х +1)х 
2(2х +1)(-4х +1) 


х ед‏ م و ( عددان حقيقيان 
1 
| تو (a +b)” = а? + 2ab‏ 
| ?+ همه – (а-5) = а?‏ 
(a +b)(a-b)= a” -b* |‏ 
) 

2( - تطبیقات : 


* المتطابقات الهامة والنشر ۰ 


В-(5-7х) 
= 52-2» 5» 7% + )7 (۳ 
= 25-70: + 7 


А = (2х +3) 
= (2х) -2х2х ха ون‎ 
= 4x 12x +9 


С = (242 +3х )(2%2 эх | 


- (22) -ху 


= 8-2 


* المتطابقات الهامة و التعميل : 


Е =16-56х +4972 
= (4) -2х4х7х + (7х) 
= (4-7х) 


D = 25х? +30х +9 
= (5х) +2х5х 3432 
2(5Х +3) 


Е - 144 2-4 


-(2ху-22 
-(12х-2)(12х +2) 


А = (2х +1) -)3 +5)(3х –5) 
В = (7-2х) -4х(1-х) 


2 - عمل مايلي : 


С = 25х? –4+ (5х – 2)(5х +6) 
D = پرو‎ 2- бх +1+5х (3x +1( 


الحل : 


А = (2х +۱۳ – (3х +5)(3х – 5) 
: النشر و التبسيط‎ (1 E (+ 2» 2 х1421-|(х)-5 | 
төг +4х +1|-[9х2-25| 


= 4x2 + 4x + 1-92 +25 
= 42 952 +4х +1+ 5 


-(7-2х + (1-х ) 


-| -2× 7 3 2x +(2х ۲4 اھ‎ 


= 49-28 +4 2+4 - 4х? 
= ورك‎ 2-4 2 - 28+ +4х + 9 


2 - التعميل : 


С = 25х? –4+(5х –2)(5х +7) 


= (5х 1 –2? +(5х – 2)(5х +7) 


211 37 - -2)(5х -2)-(5х – 2)(5х +7) 


= (5х –2)[(5х +2) + (5х +7) | 
= (5х -2()5 +2+5х +7) 
= (5х – 2)(10х +9) 


= - 24+ +49 


D = 9х2 - 6 +1+ 5х (3х +1) 


= (3х )-2х3х x1+17 + 5х (3х +1) 


= (3х -1( +5х (3х +1) 

= (3х – 1) (3х +1) + 5х (3х +1) 
= (3х +1)[ (3х -1( + 5х | 

= (3х +1)(3х -1+ 5» ( 

= (3х +1)(8х –1) 


× عدد حقيقي و 7 عدد صحیح طبيعي . 


* إذا كان 1< ور فان =X XX XX X...XX‏ ور 
Жил‏ تجح 


من العوامل п‏ 
* إذا كان 1 - ہر فان ×= ا رو 
* إذا كان 7-0 و 0ے × فان 1= ° x‏ 
* ادا كان 20 م و х-0‏ فان 0= ”0 
ЭМ?”‏ 1 سے 7 1537 417 
* إذا کان 20 х‏ و 7 عدد نسبي فان : Ээж‏ × و منھ فان : 4° 86 


ما 
18 
۴ 


آحسب ما يلي : 


тн ау; 
2 


в =148 03202) ГЭХЭ 


* مفزذات * 
نعتبر а" ЗА!‏ 
- م يسمى أساس القوة а"‏ 
ور يسمى أس القوة са"‏ 


- القوة а"‏ تسمى مقلوب القوة са"‏ 


2) - أمثلة : 


1 0 31 2 
ء0 ЁЛ‏ 5 
2 سر 

27 гэн 
| | -545 

(7) ×۳ 

1 
“ЛАГ 


а‏ و عددان حقیقیان غير منعدمين. 


т‏ و 7 عددان صحیحان طبیعیان. 


بسط ما يلي : 


Е 0۳ хау? دوي عو‎ 
رت‎ 7 (227 х 2-1 


-4 гү 245 
5 41| × 


5 
(5555)0 4) x (57132 


2) 


В = 


aD. 
N33 2 

мн ! 16271 
31 То 


2) - أمثلة : 


ЕО) 


(м7) x11 (п) = (NT) 
= 3 - 3×3×3 = 27 


نا پا 


І 
دن‎ |м 
х 
دا | دن‎ 
۱ 


×( )> ر 
"رزو پت BG‏ 
(a) 2 xb x (ab) 2‏ _ 
ха!х (ab) 2‏ رت Е‏ 


2 (а2у? ۲ (ab) 2 ۲ 3 
5 7 аё Ь 


۾ و р‏ عددان حقیقیان غير منعدمین : 


т‏ و 7 عددان صحیحان نسبیان ( المقامات غير 


ا قوی العدد 10 


| 7 عدد صحيح طبيعي 
| 
| 
0 ...100000 = ”10 و 
| 
| 01 ..................0,00000 = 1077 
| 
/ 
2( - أمثلة : 


107 -10000000 
107 = 0,001 


.. 
25) 


2? 


107 -100000 
1075 = 0001 


منعدمة ) . 


بسط ما يلي : 


1 a 3b? x (аЗь% хахЬ? 
ab ° x(a 1 xb) 2 xa 7م‎ 
аЬ? x(a b) 2 
В = 3-2 
ab x (ab 3) 
К 4 xb" ” За хр" 


ахь" "+a" xb 


.. 
2) 


2) 


С 


حدد الكتابة العلمية للأعداد الاتية : 


= 7x107 +3, 72 
32: 
_5×100+2 2 
` 125×105 


4 


2) 


В 


۷ 


الكتابة العلمية : 


2( - أمثلة : 


* الكتابة العلمية للعدد 0,000000059 : 


لدینا : 


۱ 

۱ 

| الكتابة العلمية للعدد х‏ هي : 

| 

۲ ”2.10 اذا كان عددا موجبا بحیث : 
| 

| 


1<а<10‏ و 7 عدد صحیح نسبي. 


10> >1 و 7 عدد صحیح цээнд‏ 


3 


_2,1×102 +3,9х10° 
1 103 

101 +2۷10 2 +72 
` 11x102 11۷103 40,004 


С 


2) 


110 


نعتبر العدد ير بحيث : 
0,006х1077 х1,1х (107)‏ 7 
x (107)?‏ 8,8 


1( - بسط العدد . Е‏ 
2( - أوجد الكتابة العلمية للعدد Е‏ 


3( - حدد الكتابة العشرية للعدد Е‏ . 


0,000000059 = 07 
= ۴ 
- ۴ 
- 5 


إذن : الكتابة العلمية للعدد 0,000000059 هي : 5,9х1078‏ 


* الكتابة العلمية للعدد 125,742 - : 


125,742 2 5 


إذن : الکتابة العلمية للعدد 125,742- هي :+ 1,25742х102‏ - 
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Со 0 |‏ 19 ية 
*القوى 
*العمليات على الأعداد الجذرية 


عنوان انیریں : الجدور المربعة 
المستوي : الثالتخ نانوی إعذائي 
а ۳4‏ الإتجاز : 10 ЭР‏ 44194( 


من اعدا و تقدیم : 24( لمصفظفم ,تر شیش 


5 ات المنتظر‎ ула] 
Ма موجبا فان‎ ААХ عددا‎ а *التعرف على أنه إذا کان‎ 
هو العدد الحقيقي الموجب‎ 


الذي مربعه 3. 

*استعمال الآلة الحاسبة لتحديد قيم مقربة لجذر مربع. 
*استعمال (уа) за?‏ حيث و عدد موجب. 
*البحث من خلال أمثلة على قيمة أو قيم العدد × 
بحیت: <2 


* استعمال العلاقات التالية في أمثلة عددية لتبسيط بعض 


انو یه اف 4114 ار الا عدادیه 


توجیهات تربویه 

يتم تقدیم العملیات على الاعداد الحقيقية بالقیاس مع العملیات 
على العداد الجذرية » ویمکن البرهنة على بعض خاصياتها 
باستعال التعريف : ( + = بو = ا )مع 
УЬ‏ م 
الترکیز على الأمثلة وعلى تثبت التقنيات. ونظرالأهمية هذه 
التقنیات ولصعوبة التمكن منها فإنه ينبغي العناية بها طيلة السنة 
الدراسية وفي جميع المناسبات سواء تعلق الأمر بدروس الجبر 
أو دروس الهندسة . 


1 a а Уа Е 
ا قل و کا ا و علا يل‎ 


дай ۱‏ المريع لعدد Айх‏ موجب : 
مدخل : حديقة مريعة الشکل مساحتها 64012 . کم يساوي طول ضلعها؟ 


وداخل هذه الحديقة حوض للاسماك مساحته 2012 . کم يساوي طول ضلع الحوض ؟ 


1( تعریف : 

۱ سی پوس شس شس سس تا 

| 91 ص رنه ۽ پسمی : | 

| جذر مربع العدد ал‏ یکتب 8 : a‏ . 

1 ۲ 

ж‏ ,1 بی Хэ‏ سے ہے سس ود نوس وو رد لیے و سو سس نو رہہ ہے و ہے سے تپ سے رت 

ا ۾ عدد حقيقي موجب و م عدد حقيقي موجب. ! 
| < < | 
۱ 7 ۱ 
а |‏ = م يعني أن а-52‏ 7 
! ۱ 


انو .4 ۳ ور 5 СЭ!‏ اديه 


تمارين تقويمية و منزلیة 


е-2445х480 j; 
ہر 3 (711)» 1»)/11(7ال.-‎ 
5 = (247)” х (2277 х (2507) 


٠ ١ : نتيجة‎ - (2 


5= )5/( ہر 43-3 ;; 0-0 


=1 له :: 4- ول و‎ ыт 
к | ۳ д :: м121-4(Ы) = 


* نشاط تمهيدي 
مستعملا الالة الحاسبة » قارن مايلي : 


б 


د sx û JS‏ رق ہہ 


SO 


?)240( 
ت3 


ћ = 


7 


تمرین 3 
بسط کتابة ما يلي : 


407 1278 
4/80 – 320 + 245 - م 


»-36+ 4/24 --4 
2 Эс 
3 4427 2112 


۾ و 5 عددان حقیقیان “эм‏ : 


.. 
2) 


.. 
2) 


تاذو р a‏ ور 5 СЭ!‏ اديه 


1) الجذر المربع و الجداء. 


انو ده افورار الإعدادية 


Ь=3- 4/5 


ةدخ 9 


آحسب ما يلي : 


518: 


3 


4 و 5 و ء آعداد حقيقية موجبة. 


0360402 ;; ۵ - 4e) ” 


7 ریات پر 


1- بسط الكتابات التالية : -480х45‏ 


CA 3 х 6ہ‎ 


Е 122‏ حساب مايلي: 7 کا ف اعت وا 


2527 ودک‎ ٠24 


2( الجذر المرع و ДЭМ‏ 


Хай 


انو یه :|4 ور 4 اعد اديه 


с = 34942 х(5-5 (2 x 225° 
d -2412 + ڈول 2و5‎ +4۵ -8 +с) 


9 
Е, 


А --3/4542480-2420 7 
ЗАГ Л-3х402-П ڈے‎ 


20 [5 
8 


518 وه واه 


على دفتر التمارین 
تمرین 1 
آحسب مايلي دون استعمال الآلة الحاسبة: 
8,7 7 او 8217ا 
42-43 42-43 42-43 
||| حذف الجذر المربع من АА!‏ : 


انو a‏ ۳ 414 ار الإعدادية 


48-7 ل + 2ل د۔ و 


39 2 
+02 


еЗ: 


اپ 
5 21 
І‏ 


1 
27250 55 


کر зр‏ افالیة گا وع عفد کی БЭРТ ЕС‏ 
تذكي 3 : 


5.25 
b КЬ‏ 
1( الحالة الأولى : 
е‏ ۱ 2 
* لنحذف الجذر المربع من مقام العدد : س . 
بخ ЯС Р‏ 
2х45 215 25 7‏ 2 
йг‏ .45884855 
* لنحذف الجذر الربع من مقام العدد : 25 
Ее‏ 46 ۰یی۶ییی۶*۶ ی۶ ذل 
542х42 5/72 5х2 10 5‏ 5/2 


انو a‏ ۳ 4114 ار الا عدادیه 


اتخات الجر آلمریم من سقام الد 2845 


8 
لدینا ۰ 
کال + 245 5>3 + 245 3ل × 5ل +203 _ 3ل<(2+۷5) _ 2445 
73х43 7.82 73 21‏ 7۷3 


2( الحالة الثانية : استعمال المرافق. (مرافق (0+ج) هو (0-)و مرافق (а-Б)‏ هو (0+ج) ( 


: ۱ 2 
* لنحذف الجر المر ن مقام العدد ٠‏ لل 
بع من مقام 
1-4/5 


(5/ہ+2)1 _ )2)15 _ )21-45 (5/ہ+2]1 2 


1-45 " (1 -4511445) ٠ 2.42 1-5 -4 : لدينا‎ 


(145) العدد |45- 1( هو العدد‎ х ид 


4341 افورار الاعدادیة 


۷_ حل المعادلة УТЕ.‏ 


* نشاط تمهيدى 


أوجد قيمة »× في كل حالة مما يلي : 


х2-4 (1 
х2-0 (2 
х2=-9 (3 
قاعدة‎ - (1 

нен مدر عد نت حا و و‎ Ч 

1 إذاكان 0< ى فان المعادلة х? =а‏ حلین هما : ملد و #ل. 2 ! 

۱ : 

| إذاكان 0 = ى فان المعادلة ى = 2 لها حلا وحيدا هو العدد 0. 

] ] 

| إذا کان 0> و فان المعادلة х2 =а‏ ليس لها حلا . 1 

۱ 1 


4341 افورار الاعدادیة 


-49--3 4 х-4/0-3 
.-3 هذه المعادلة تفيل حلين هما 3 و‎ 13 
. 2 +11< 0 : АА حل‎ * 


لدینا : ۰ 2-11 لا یمکن لأن المربع یکون دائما موجبا. 
23 : هذه المعادلة لیس لها حلا. 


2 0 : Аай حل‎ * 


انو یه ۳ ور 4 у‏ عد اديه 


لدينا : 22-0 يعني أن 0= 7 . 


إذن هذه المعادلة تقبل حلا وحيدا هو 0 . 


4341 افورار الإعدادية 


а‏ انمستوی 


28 


المكتسبات القبلية 


*المستقیمات الموازية لأضلاع مثلث . 


مد الإنجاز : 


من )4156( وتفديم : 


عنوان الخرص : مبر 43А‏ طالیس 


القالقة تانوي اعداعي 
сіс 12‏ 


х‏ المصاصفى ترشيت 


القدرات المنتظرة 
*معرفة واستعمال المبرهنتين التاليتين فى وضعيات 
” لیکن (,0ا) و(د0) مستقيمان يتقاطعان في النقطة 
А‏ ولتكن النقطتان МЭВ‏ من المستقيم ):0( 
تختلفان عن النقطة ۸ . ولتكن النقطتان )ولا من 
المستقيم (р,)‏ تختلفان عن .А‏ 
إذا کان المستقیمان (ММ), (ВС)‏ متوازیین 
فان: 
АВ АС ВС‏ 
АМ АМ MN‏ 
> لیکن )01( (р) ә‏ مستقیمان يتقاطعان في النقطة 
۸ . ولتكن النقطتان 8و М‏ من المستقيم (,0ا) 
تختلفان عن النقطة ۸ . ولتكن النقطتان )ولا من 
المستقیم (02) تختلفان عن .А‏ 


рх‏ یه :4 ور 5 از عد اديه 


توجیهات تربویه 
*تعتبر خاصية طالیس من آهم نتانج السنة الثالثة من 
التعلیم الثانوي الاعدادي خاصة والهندسة المستوية 
عامة , 


*من خلال أمثلة يتم التذكير بالخاصية التالية: 


” المستقيم المار من منتصفي ضلعي مثلث يوازي 
حامل الضلع الثالث. 
У‏ في مثلث АВС‏ إذا كان : 
[АС]‏ ۷و[ 4ء (MN )//(8С )з м‏ 
فن АВ АС ВС‏ 
"АМ АМ MN‏ 


*تتيح مبرهنة طاليس فرصة أخرى للتمرس على 
التناسبية ( إنشاء طول يكون رابعا متناسبا لثلاثة أطوال » 
إنشاء طول يكون واسطا هندسيا لطولين ) . 


إذا کان 
АВ АС‏ 
АМ AN‏ 
واذا كانت النقط ۵و 8و / في نفس ترتيب النقط 
МСА‏ . 
فان (ММ) э (ВС)‏ متوازيان . 


سیر الدرس ( أنشطة تمهيدية ) + المحتوی ( ملخص الدرس ) 


مبرهنة طالیس المباشرة : 


1) - تذکیر : 


(2) و (ر) مستقیمان متقاطعان في نقطة А‏ 


٠ 
.* 


آما المبرهنة العكسية فتقدم مع الاخ> بعين الاعتبار 
*تستغل بعض البرائم المعلوماتية أو شرائط الفیدیو 
* تستغل خاصية طاليس وعكسيتها في حل مسائل . 


تمارين تقويمية و منزلية 


1 


. 56 < 5 و‎ АС=6 مثلث بحيث : ۸823 و‎ ДВС 


لتکن ع نقطة من [АС]‏ بحیث 2 ЕС=‏ . الموازي 
للمستقیم (ВС)‏ و المار من ع یقطع (АВ)‏ في ۴ . 
(أنشئ شكل مناسب) 


АЕ АР А 
(28-58: بین أن‎ )1 
АС АВ 


.8۴ آحسب ۸۴ ثم‎ - (2 А و 8 نقطتان من المستقیم (ر«) تختلفان عن‎ М 
المستقيم‎ . [ВС] منتصف‎ Н نعتبر النقطة‎ - (3 . )۱(//)50( : “ээ 3 
من النقطة ۴ يقطع‎ ХА! (АН) الموازي للمستقيم‎ - 5 7 
. ١ في النقطة‎ (ВС) المستقيم‎ А و ) نقطتان من المستقیم (,(7) تختلفان عن‎ М 


( آتم الشکل حیث М‏ نقطة تقاطع (ЕР)5 (АН)‏ ( 


ہے چو 4 AF АМ 2 А аман‏ د 
الحالة الأولى са‏ قارن بین النسبتین : ہے E‏ 


۱ HN AF + аы ” 75 
НВ АВ (2م)‎ 
۸ 
АЕ АМ ۷ Г 
= == استنتج ان‎ - (4 


"АС АН НВ 


0 شبه منحرف قاعدتاه [АВ]‏ و [00] بحیث : 
ЮС < АВ‏ , و ٤‏ نقطة من [АЮ]‏ بحیث : 
АЕ 1‏ 


АМ АМ ММ 


РЕ 3 АВ АС ВС 


سیکون لدینا في جمیع الحالات : 


сс ул!‏ للمستقيم (ОС)‏ والمار من النقطة ع يقطع 
المستقيم (ВС)‏ فی النقطة ع . 


ЕВ 


шей 


2 - خاصیة : 


لیکن )0( (А),‏ مستقیمین متقاطعین فى نقطة ۵ . 


. ۸ و۸ نقطتان من المستقيم )0( تختلفان عن‎ В 


إذا کان : (ММ)//(ВС)‏ فان : 


٠ 
.* 


А 


| 


АМ АМ ММ 


۰ 


- 


АВ АС ВС 


І 

| 

| 

| 

0 ش 31 ““ ۱ 
© ولا نقطتان من аз]‏ تختلفان عن ۸ . | 
| 

| 

| 

| 

1 


2 - الموازي للمستقيم ХА! (АЮ)‏ من النقطة 8 
يقطع (рС) «Ам!‏ في النقطة !۲ , و М‏ نقطة من 
ЇНС|‏ 


МН 


МС 26 
МС 


ЭМН | 


. (ЕМ) // (АЮ) : استنتج أن‎ - (3 


تمرين 3 


0 رباعي محدب و Е‏ منتصف [АВ]‏ و منتصف 
[BC]‏ . 


الموازي للمستقيم (АЮ)‏ والمار من النقطة ع يقطع 
المستقيم (80) في النقطة | . 


IB 


ID 


EB ЭР :‏ 
1( - قارن بین النسبتین : و سس 
ЕА‏ 


(ОС) // (1Е) : برهن أن‎ (3 


الحل : 


3( تمرين تطبيقي : 


في الشكل أسفله لدينا : 


ОР =х +2 و‎ ОС =x و‎ 04-55 ОВ =6 و‎ (АВ)//(СО) 


ЛЭЭ 


٠ 
.* 


- 


+ 
۳ 
гэ 


[АМ] منتصف‎ О متوسطه. لتكن‎ [АМ] مثلث و‎ АВС 


المستقيم (ОВ)‏ يقطع المستقيم (АС)‏ في النقطة ع . 
الموازي للمستقيم (ОВ)‏ و المار من النقطة М‏ يقطع 


المستقيم (АС)‏ في النقطة ١‏ . 


АЕ A0 


1 - أثبت أن : = وان 
АМ АМ‏ 

ВМ _ ۷ 

ВС ЕС 


2 - بین أن ع منتصف [АМ]‏ و أن М‏ منتصف [ЕС]‏ 


АЕ 1 

ь 5 ч -. ҮРЭЭ‏ 5 تک 
3( - نعتبر ۴ نقطة من [АВ]‏ بحيث 25 Т‏ 
بين أن (ЕЕ) // (ВС)‏ 


ما 
۳ 
8 


0 شبه منحرف قاعدتاه [АВ]‏ و [СО]‏ بحيث : 
ВС=6‏ و ۸-4 . 


| نقطة من [ВС)‏ >< 9 2 |8 . 


لدينا (АС):‏ و (ВО)‏ مستقيمان متقاطعان في 0 . 
بما أن : (АВ) // (СО)‏ 


OB _ 04 ВА 
ор OC DC ۰ فن‎ 


85 ов _04 
х+2 х : يعني آن‎ ОР ОС إذن‎ 


5)× +2( = 6х 
5х +10 = бх 

5х - 6۲ = 10 
-х = -0 

و منه فان 10= х‏ 


* ملاحظات هامة : 


1( -- تستعمل خاصية طالیس المباشرة لحساب الأطوال. 


рх‏ یه ۳ وراد 


ر الا عدادیه 


[ نقطة من (۸0] >< 6 2 ل۸ . 

بين أن : (АВ)‏ // ((ا) . 

تمرین 6 

0 شبه منحرف قاعدتاه [АВ]‏ و [СО]‏ . 


(Л)‏ مستقیم یقطع [АО]‏ و [ВС]‏ على التوالي في ع و 
2Е‏ 


إذا علمت أن : 16 - AE‏ و 25 ВЕ з ЕС=‏ دمع 
فاحسب : Ар‏ و ۲6 . 


7 2 
ع نقطة من [АВ]‏ بحیث : 0 ھ0 و ۴ 


2( - يمكن تطبيق خاصية طاليس المباشرة على مثلث АВС‏ باعتبار (АВ)‏ و (АС)‏ : 
مستقيمان بتقاطعان في ۸ ثم М‏ ولا : نقطتان تنتميان على التوالي إلى (АВ)‏ و (АС)‏ 
بحيث : (ВС)‏ // (۱۸۱۷۱) . 


АМ АМ ММ 


ر بای لضي اك 
АВ АС ВС‏ 


| مبرهنة طالیس العكسية : 


نشاط تمهيدي: 
АМ AN _, ۳ ۳9۹ м 1 ЖЭ 7‏ 
لنعتبر АВС‏ مثلث في المستوی М.‏ نقطة من المستقيم (АВ)‏ و АМ‏ من المستقيم (АС)‏ حيث eT‏ 


حدد الوضع النسبي للمستقيمين (ВС) (ММ)‏ . 


۰ 
.* 


. CF - 0 : بحیث‎ [АС] من‎ Аа 


برهن أن : (ВС) // (ЕЕ)‏ 
تمرين 8 
۲6 مثلث و | ٤]48‏ 1و [40إ]ء J‏ . 


المستقيم المار من | و الموازي للمستقيم (ВЈ)‏ يقطع 
[АС]‏ في النقطة ١N‏ . 


المستقيم المار من [ و الموازي للمستقيم (1С)‏ يقطع 
[АВ]‏ في النقطة ۸ . 


, لك‎ Ам 


1 - فا / )1 بتیرز 
и‏ 7 0( ۳ 


2( - استنتج أن : =АСхАМ‏ آ47 »ا AB‏ . 


3( بين أن : (ММ)//(ВС)‏ 


(1 


لکن (А) (р)‏ مستقیمین متقاطعین فى نقطة ۸ . 


А تختلفان عن‎ (р) و۸ نقطتان من المستقیم‎ В 


© ولا نقطتان من المستقيم )0 гшш‏ عن ۸ . 


АМ АМ 


цэг? 


(ММ) // (ВС) : فان‎ 


(1 


(2 


- عند تطبیق خاصية طالیس العكسية انتبه إلى رتيب النقط. 


- تستعمل خاصية طالیس العكسية للبر Аза‏ على التوازي. 


рх‏ یه ۳ وراد 


إذا كانت النقط МЭА‏ و8 و النقط ۸ ولا وع في نفس الترتیب 


ر الا عدادیه 


ذا 
۶ 


()) نصف دائرة قطر ها [ЕЕ]‏ بحیث ٤۴ = 10 ст‏ . 


6 نقطة من الدائرة (С)‏ : 9 < 6 و М‏ نقطة 
من .ЕМ =8 : © [ЕЕ]‏ 


(0) مستقیم یمر من النقطة М‏ و عمودي علی المستقیم 
(ЕС)‏ في النقطة ١‏ . 


1) - أثبت أن ЕЕС‏ مثلث قائم الزاوية . 


2( - استنتج أن (۴6) // (۱۸۸) . 


5) - أحسب : 


متوازي الأضلاع و М‏ نقطة من [АС]‏ . 


المستقيم الموازي للمستقيم (ВС)‏ والمار من النقطة М‏ 


الحل : 


3) تمرین تطبيقي : 


لاحظ الشکل جانبه بحيث : 


3> 8ھ و ۸6-2۸ 
و 8 - ۸0و 6,4 دعم 


(ВС) // (ОЕ) : بين أن‎ 


* نعتبر المستقیمین (АВ)‏ و “(АС‏ 


٠ 
.* 


- 


یقطع [АВ]‏ في النقطة !۱ . 


المستقیم الموازي للمستقیم (СО)‏ و المار من النقطة М‏ 
یقطع [АО]‏ في النقطة م . 


. АМ АМ. . : 
قارن النسبتين تو وت ثم النسبتين‎ - (2 
АМ АР 
АС? AD 


. (РМ) // (Вр) : بين أن‎ (3 


De(48B) 


AB AC 


لدينا بحیث النقط ۸ و8 وتا و النقط СУА‏ وع في نفس الترتيب و کر 


Е є(40) 


إذن : (ВС) // (ОЕ)‏ ( حسب خاصية طالیس العکسية ) 


عنوان ادبریں : الترتيب والعمليات 


المسيتوي : القالقة ثانوي إعاحي 
ЭР‏ خر 12 ناگات 


المکتسبات القبلية 
*العملیات على الأعداد الجذرية 
*مقارنة عددين جذريين 
*استعمال القواعد المرتبطة بالترتيب والجمع 
(ضرب طرفي متفاوتة في عدد موجب) 


من إعداء وتقلیم: ,2 المصضفی‌ترشیش 


القدرات المنتظرة 


فيحل مسائل 
* | > ۰ من ац‏ تقنیات مقارنة عددین وا ۳ 1 
المناسب منها حسب الوضعية المدروسة . 


۰ 
ГЫ 


انو 43 افورار الإعدادية 


توجیهات تربوية 
العملیات من التقنيات التي سبق للتلاميذ 
أن مارسوها سابقا » لذا ينبغي الحرص 
على تثبيتها والسمو بها من خلال استعمال 
القواعد المرتبطة بالترتيب والعمليات . 


*تقبل جميع الخاصيات المتعلقة بالترتيب 
والعمليات وتوظف في تأطير وتقريب 
مجموع وفرق عددين جذريين معلومين 
وفي تأطير وتقريب جداء خارج عددين 
عددين لهما نفس الإشارة وذلك من خلال 
مسائل متنوعة وبسيطة مستقاة من حقل 
الرياضيات ومن مواد أخرى دون إفراط. 


سير الدرس ( انشطة تمهيدية ) + المحتوی ( ملخص الدرس ) 
*تساول : 


إذا أخذنا عددین متساویین فان الفرق بینهما يساوي صفر. 
آما اذا آخذنا عددین غير متساویین » هل الفرق بینهما کذلك يساوي صفر ؟ 
ان كان لا ء فمتا یکون موجبا Ман,‏ یکون سالبا؟ 


| مقارنة عددین حقيقيين : 


| | 
А‏ | 
| إذاكان а-Ь<0‏ فان طکھ | 
| | 


х а>Ь فان‎ а-Ь>20 کن‎ | 


دانه به :41 وراد الإعدادية 


تمارین تقويمية و منزلية 
ین 1 
قارن بين ما يلي : 
х 348. 1‏ |42-( و )43-42( 
(5+6N5)s (5+2) .‏ 


(15-243), (11-243) 


3 


(243-4)-(43-5)-242-4-43-5 


4 - 5+ 3/. - 243 = 
3+1 
وهنا أن > 432150 فان 5(<0- 5/) -(4- 243( 
0+ و ص'م۳ 


2 -- لنقارن العددین : х‏ و مر بحيث : 3- برح . 


انو a‏ ۳ ور К‏ ااعد اديه 


تمرين2 
× عدد حقيقي بحيث : 2-> عر > 4 . 
1ے еї‏ : > 2- ور>6-. 
2( - بسط العدد 201 (х‏ 
3( - اعط تأطیرا لما يلي : : 
х+6 ١‏ 
х?‏ 
3 . 
Xx + 6‏ 


لنعتبر عددین حقيقين مختلفين ؛ الأول كبير والثاني صغير م عدد حقيقي بحیث : а55‏ 


إذا أضفنا لكل منهما نفس العدد ہ فأي النتيجتين ستكون أكبر ؟ 


۾ و ظط وء أعداد حقيقية ۔ 


| ) 
| | | | 2 - بسط العدد :)2-1( 
إذا کان > ي فان 6+ > ع+» | 
۱ ۱ 
۱ إذا كان ع+ > +c‏ فان 87> 4 
4 ۱ 


نعتبر × عددا حقیقیا بحیث : 3> × . 


لنقارن العددین )5-(34 و (5)+ ох‏ 


ثانوية افورار الإعدادية 


х <3 : لدینا‎ 


х +)- 5( > 34+ )-5( 
Хээ 3-93 


و بالتالي فان : х-5<-2‏ 


Дор заз 


ب) الخاصية الثانية : а‏ و ۶ وء آعداد حقيقية موجبة و غير منعدمة 
بحيث : ах»‏ 
*نشاط تمهيدي 


а ى‎ 5 


а+с‏ ود 


لنعتبر عددین حقیقیین متفاوتین є‏ وعددين آخریین متفاوتین . 1( - آثبت أن 
اذا جمعنا يبن العددین الصغبر بن فے, المتفاو تتبث ثم جمعنا ہین العددین ا في المتفاو تت“ 

إذا جمعنا بين العددين الصغيرين في المتفاوتتين ثم جمعنا بين العددين الكبيرين في المتفاوتتين 0 24+ 35 32+ За‏ 
ЭР” ОГ‏ 2( بین ان : < 

أي النتیجتین ستکون أصغر ؟ ( أو اکبر ) . 0 0 


рх‏ .4 ۳ ورك ار الا عدادیه 


٭خاصیة 2 


Р ٦ 
Ч 1 Aa Esa ۱ 
ا‎ ۱ 
۱ 
۱ : 
۱ 
جا کہ‎ | 
| ۲ : : 
¡¦ ажст ادا كان فان + ط‎ ۱ 
| 
| : 
1 6 > 
К نے پجچے ھی کک جو بدا وت ع نه فخت وو و وچوثیص٭٭ىص"صجووسىْٗکچوج رہ کیو یھی الح‎ 
کم ہے‎ * 
2< و ہر عددان حقیقیان بحيث 3 و‎ × 
х+у<5 : لنبين أن‎ 
XxX <3 XxX <3 
8228 لدینا‎ 
J >2 22 
х-у«2-43 إذن‎ 


و باتالي فان : 5> + × 


2 - الترتیب و الضرب : 


۰ 
ГЫ 


۱ ۱ ۾ و сэ‏ أعداد حقيقية . 
ا) - خاصية ق | 
СХ |‏ > ه و с>0‏ فان axc <b xc‏ 


إذا کان > ه و 0 > م فان xc‏ ط< axc‏ 


لدینا : 27 >11 و و عدد حقيقي سالب 


لنبين أن 162- عدد حقيقي موجب. 


7 > 11 وو عدد حقيقي سالب 
إذن: ۵ > 11*0 
وبالتالي : 112-272 موجب 
أي : (2)11-27 موجب 


إذن :162- موجب 


۰ 
ГЫ 


9 
13 


× و ہر عددان حقیقیان موجبان و غير منعدمین. 


х +3у 5 4у 


» بین أن‎ 
3x 3y +x 


إذا کان 


لدینا : 


لنبين أن : 6/3 > ху‏ 


٢ 


۲ >3 


يعني ان 
у «246‏ 


ثانوية افورار الإعدادية 


فان × ط > axc‏ 


× 43: و بر عددان حقیقیان موجبان بحیث‎ х 


хху < 33 ×26 
ху > ×6 

ху 22418 

ху «249х2 

ху توہدے‎ ×2 


ху مد‎ 


І 
۱ 
۱ 
۱ 
۱ 
۱ 
۱ 
۱ 
۱ 
۱ 


تمرین 7 


م و 5 عددان حقیقیان بحیث : 
e а? -24-3 >0‏ 7 
3 047 2 

1) - آنشر (3-م)(1+ہ) . 


2( بین أن : 3>و>1- 


لدينا 


ху «642‏ 
وبالتالي فان : 
а‏ و5 عدادن حقبقیان موجبان قطعا 
1 
| 
ادا کان > a‏ فان و کی سن | 
а‏ | 
і:‏ | 
إذا کان - < = فان 2> ن 
а 5‏ | 
1 
Ч‏ 
75135549 


ГЫ 


рх‏ یه ۳ ور К‏ ااعد اديه 


وأن : 1- 


> ط>2- 


3 - أطر ма!‏ : (3+م)ر . 


لنبین أن : 


4( الترتيب و المربع : 


أ) -- خاصية © : 
5 سمج صميو دمر سر رہہ اوور 
: و و ط عددان حقيقيان موجبان . і‏ 
| 
Ё‏ | 
۱ إذا كان کم فان 2 > а‏ | 
| : 
3 | 
| إذا كان 2 > а?‏ فان > ۱ 
۱ ردا كان =< оз а‏ اک 6 

* تطبیق : 
1- لدينا > حيث × عددحقیقی 


لنبين أن : 0 > (+ 5)(-5) 


2- لدينا 13> 2 بر حيث у‏ عدد حقيقي موجب. 


он‏ أن : 13ہ > بر 


ثانوية افورار الإعدادية 


5а > 4а +b 


47 


а»б---- 
2 


و Б5а»За-25‏ و 


و > 7+4 و 


2 +b <0 )/2+1( 


¥ اف 
۱ ۾ و ط عددان حقیقیان سالبان 1 
| | 
۱ 2 2 : 
ادا کان ах‏ فان Б‏ < “سپ 1 
۱ | 
| 0 
إذا کان < а?‏ فان а<Ь‏ | 
۱ 
1 1 


Цы -1‏ > 5- حیث × عددحقيقي سالب . 
لنبين أن : 0 < (+ 5)(- 5) 


2- لدينا 13> 2 بر حيث у‏ عدد حقيقي سالب. 


لین أن +. 13پ تو 


ثانوية افورار الإعدادية 


× و ر عددان حقيقيان “эм‏ : 


+3у ۳‏ ×2 ے 


لدینا : 


5( - الترتیب و الجذر 14321 


|( == خاصية Ч‏ ہر ع حت ل وہ وس ٹج 
و وم عددان حقیقیان موجبان . 
إذا کان و > و فان ولد > Ма‏ 


إذاكان ولد > Ҹа‏ فان а<Ь‏ 


0 و 33 . 


1) - لنقارن العددين : 


اذن )33( > 10 و منه فان 3/3 > 410 


2( - لنقارن العددین : 46- و 3/2-. 
لدینا : 


2 
اذن (3۷2)> 6 و منه فان 30/2 > 6/ . و بالتالي فان : 


: ” 
Ба‏ و د ول و 2 و1 أعداد حقيقبة بحیث 1 
Ч‏ ۱ 
| : 
: کیک × з‏ 25051 | 
: | 
З ۱‏ 
سیکون لدینا : ۶+ برک + > х +z‏ ۱ 
: | 
۱ 
.2 اعد اض کک اذا کس لے کے٤‏ کے ہے کو 0 0 کے نے تا کس 103 کک 103 шэнэ‏ 03 و 0 0 эээ 303 эээ‏ بے کو 3 3 х х эвээ 303 эвээ‏ کو ےم ے نت 
* تطبیق : 


لدينا : 


إذن : 


× و ہر عددان حقيقيان بحيث : 8> اک3 و 2> بر>4- 


жи‏ بر+. 
+у > 8+2‏ > (4) +3 
а 0‏ 


۰ 
ГЫ 


4 3 Я مه‎ = гэж 
хар Уу ۾ عدد حقية بحيث‎ ١ : маг. تأطير مقابل عدد‎ 5 (2 
: чт | 
| Е 
| | 
ДНХ : سیکون لدینا‎ | 
| 1 
۱ | 


3( - 5 فرق عددین a RE Ад гэд‏ ز2 2 2< 1 زذ2 12 1 1 1 1 1 کی ین Р‏ 
Ус! Ї‏ حقيقية بحيث : و 2 و رو 2 و وه 


: 
| 
Жү з ESS | 
| | 
× - >-0 > -2 سیکون لدینا:‎ 

| 


* ملاحظة هامة ٠‏ لتأطیر 0-7 ۰ نضع Н‏ ()+م- 0-7 ثم نطبق القاعدتين أعلاه . 


× و у‏ عددان حفیقیان بحیث : 8> 3 و 2> > 4 - 


لنؤطر بز- × . 


نانو 43 ۴ وراد الا عدادیه 


(4 


لدينا : 


- تأطير جداء عددين : EEE‏ ب ل 
| أعداد حقيقية موجبة بحیث و 2 و برو« و وه | 
۱ ۲ | 
| 
х <а<у э 2 > > |‏ 
| | 
| سیکون لدینا хі:‏ رز 5 х х2 <ахьЬ‏ | 
х. /‏ 
* مثال 1 
× و у‏ عددان حقیقیان بحيث : 7> ک3 و 3> > 1 


ثانوية افورار الإعدادية 


لنثؤوطر ۰ . 


لدینا : 
xy > 3‏ > 31 
3«хху521 10‏ 
* مثال 2 : 
× و ہر عددان حقیقیان بحيث > —5<х‏ و 6> برک3 
لنؤوطر хху‏ 
لدینا : 
5> «- > 2 
إذن : 


6<-ху >30 أي‎ 2х3<(-х)ху > 6 


و منه فان : 6-> بور > 30- . 


ثانوية افورار الإعدادية 


5( - تأطیر مقلوب عدد حقيقي غير منعدم : 


1 1 
۱ نر > 0ع X‏ | 
| 1 1 1 | 
۱ سیکون لدینا اس سی سے | 
у © х‏ | 
3 : 
6( - تأطیر خارج عددین : 

' 7 ۶0 حقيقية بحیث : 0ع م و 20 2 و‎ Ус! ۶ ×دو ل ق وی‎ з бза 

эхБ5а5у و‎ 25651 

) 

سيكون یت ےہ کا سے 

г ея | 

) 

/ 

ший 


рх‏ .4 ;41 ور ك الر عد اديه 


. ثم نطبق القاعدتين أعلاه‎ 2 ахо : لتأطير سر ء نضع‎ о а 


* مدال : 
× و ہر عددان حقیقیان بحيث 7> × ک3 و <S9‏ برک5 
لنؤطر > . 
У‏ 
لدینا : 
1 1_ 1 
шиг‏ 
у 5‏ 9 
إذن : 
اوم خی ےہ أي 22121 
у 5 5‏ 9 
و بالتالی فان 12х21‏ 
: تہ 


ثانوية افورار الإعدادية 


* تمرین محلول: 


اطر а?‏ و b>‏ و 2-46 +م و سی 
الحل : 
1( تأطیر га?‏ 
لدينا 2م > a‏ < 62 و منه فإن 4 > “ع > 36 
2 - تاطیر 2 . 
لدينا  :‏ مھ )کے 2ن کے (2-) ومنه‌فان : 4>82>16 


3( - تأطیر ع4 - 20+ ». 


لدینا : 4 > 2 > 8- 
و -4х(-3)4-4с5-4х5‏ آي 20> 4->12 


۰ 
ГЫ 


6-(-8)-125а-25-4с48-(-4)-20 : إذن‎ 


و منه فان : 24> 4с‏ – ط2 +1( >ک10 


4( - تأطیر 2 
6 
لدينا  :‏ (2-)+8>8+م>(4)+ 6‏ أي 2<a+b<6‏ 
1 11 
و ک ہک سے 
4 2م 16 
إذن 62 کت( 0+م) کت ×2 اي 22210229 
52 16 
و بالتالي فإن эг‏ ل 
1 2ھ 8 


نانو 43 افورار الإعدادية 
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المكتسبات القبلية 
*جيب تمام التمام لزاوية 
حادة 
*مبرهنة فيتاغورس 
المباشرة 
*المتلث المتساوي الساقين 
وخصائصہ المثلث 
المتساوي الضلا ع 
وخصائصه . 


عنوان الخریں : المثلث القائم الزاویة 


الممتوی 
صسۓےق3 الإنجاز : 
من УС]‏ وتقلیم : 


القدرات المنت لمنتظر 5 
да‏ کا واستتمال لمات بين حيبت 
وجيب التمام وظل زاوية حادة وطولي 
Зу +910‏ 
*استعمال الآلة الحاسبة لتحدید قیم 
مقربة للنسب المثلية لزاوية حادة 
وعکسیا. 
*استعمال ма‏ هنة فیتاغورس 
وعکسیتها في الهندسة المستوية وفي 
بعض المضلعات المنتظمة 
*مقارنة زاوية محيطية وزاوية 
مركزية تحصران نفس القوس في 
دائرة. 


3 اگات 


д‏ المصضفی‌ترشیش 


توجيهات تربوية 
* يشر جرب التمام من مکتسبات التلامید بالسنة الثانية من التعایم القانوي الاعدادي» وبالكالي فانه بنبفی 
تقدیم جرب زاوية حادة وظل زاوية حادة اعتمادا على مکتسبات التلامیذ ثم رک فات العلافتین- 


соѕ2х + 91927 =1‏ و 


تسد = بروئ حيث × هو قياس زاوية حادة بالدرجة. 


005 х 
*تقديم واستعمال بعض العلاقات المترية من خلال تمارين دون أن تكون موضوع درس:‎ 
4ВС) على‎ А مثلث قائم الزاوية في ۸و۲ المسقط العمودي للنقطة‎ АВС إذا كان‎ 
АВ.АС-ВС.АН: فان‎ 
АН2=НВ.НС 


АВ?=НВ.ВС 


| مبرهنة فیتاغورس المباشرة : 


1) - خاصیة : 


مللاحظة: 


مبرهنة فيتاغورس 


5 
| إذا كان АВС‏ مثلثا قائم الزاوية في А‏ 
| 

ВС? - АВ?+АС? + فان‎ і 

| 

| 

Р, 


إذا كان المثلث АВС‏ غير قائم الزاوية في А‏ فان ВС?+АВ?+АС?:‏ 


الاضلاع في بعض الأطوال والنسب المثلية لزاوية حادة . 


کی التطرق إلى عض га‏ اتمه مق خلال كاري 


تمارين تقويمية و منزلية 


س 


ین 


۶ 


) مثلث قائم الزاوية في ۸ . 


إذا علمت أن : 5/2 - АВ‏ و 3:11- ВС‏ 
فاحسب ۸ . 


۲٢ی‎ 
С 
۴ 


۴ مثلث بحیث : 2/5 АВ‏ و 413- АС‏ 
و5- )2 . 


1( - أثبت أن المثلث АВС‏ قائم الزاوية. 


2( - لتكن Н‏ المسقط العمودي للنقطة Д‏ على المستقيم 
(ВС)‏ . 


آحسب معللا جوابك АН-:‏ و ВН‏ و “СН‏ 


2( - تطبیقات: 
АВС‏ مثلث قائم الزاوية في © بحيث : 20/2 = АС‏ و 10- 48 . 
لنحسب 86 . 


بما أن المثلث АВС‏ قائم الزاوية في © فان : АС? + ВС?‏ = 48 ( حسب مبرهنة فیتاغورس المباشرة) 


زربت زر = ВС‏ 


2 
إذن : (2۸۵)- ۱۔ 
100-8- 
92 = 
و منه فان : 
ВС -4/92‏ 
3 = 
دوہوے 


|| مبرهنة فيتاغورس العكسية : 
نشاط ت تمهیدی 


ВС? = 4172+ АС? : مثلث حيث‎ АВС لنعتبر‎ 


بين أن ДВС‏ مثلث قائم الزاوية في ۸ 


1) - خاصیة : 


إذا كان ۸86 مثلثا بحيث 402 +482 - BC?‏ 
فان : АВС‏ قائم الزاوية في ۸ . 
2) - تطبيقات: 


06 26 و‎ ЕС = 8 و‎ EF 2 10 : مثلث بحيث‎ ЕЕС 


لنبين أن ۴6ع مثلث قائم الزاوية . 


ЕЕ? -10* - 0 
ЕС? = 6? -6 
ЕС? = 8 = 64 
100 = 36+ 4 ۰ نلاحظ أن‎ 


ЕР? = EO FG ЯГ 


وحسب مبرهنة فیتاغورس العكسية فان ۴6ع مثلث قائم الزاوية في 6 . 


(ВС) على المستقيم‎ А المسقط العمودي للنقطة‎ Н مثلث قائم الزاوية في ۸ و‎ АВС 


1- آنشی شكل هندسي 
АВ ХАС = АН хВС‏ 


АН? = НВ وو‎ 


2- بین أن : 1 
АВ--ВНхВС‏ 
АЁЛ- ИОН‏ 
إذاكان АВС‏ مثلث قائم الزاوية في ۸ و Н‏ المسقط العمودي للنقطة А‏ على المستقيم (ВС)‏ . 
فان 


АВ ХАС = АН хВС 
АН? = НВ x HC 
АВ? = ВН ۲۳ء‎ 
АС? =СН хСВ 


نسمي هذه العلاقات : العلاقات المترية في المثلث القائم الزاوية . 


| النسب المثلثیة لزاوية حادة : 


1) - تعاریف : 


А مثلث قائم الزاوية في‎ АВС 


الحساب المثلني 


الضلع المحادي 
للزاوية АВС‏ 


الضلع المقابل للزاوية АВС‏ 


1( - بين أن : المثلث АВС‏ قائم الزاوية. 
اج [а‏ 3 5 

2 - اثبت ان : َ5 cosEDC‏ . 

3 - استنتج حساب sin EDC‏ و 

.tan EDC 


| -- جیب تمام زاوية حادة : 


ب) -- جیب زاوية حادة : 


9 АВ 
.АВС Зэ № س تسمى جيب تمام‎ Аі 
ша ВС 


соѕіпиѕ 48C ЇЖ و‎ соАВС يرمز لھا بالرمز‎ 


А АВ 
С0848С -- : و نکتب‎ 
ВС 


طول لوتر 


5 АС л 
. АВС А) М ل تسمی جیب‎ Аы : 
5 ВС 


Ят 


یرمز لها بالرمز АВС‏ 5 و 1 ѕіпиѕ «ис‏ 


ий ий"!‏ المقایل 
طول لوتر 


“шАВС = 


تمرین 4 

60 مثلث قائم الزاوية في А‏ بحيث : 

АС=4ст و‎ АВ-3сш و‎ ВС= 5 ст 
. ۸08 آحسب النسب المثلثية للزاوية‎ 


نمرین د: 
0 مثلث قائم الزاوية في ۸ حیث : 

sin ۸ =0,625 5АС-4‏ أحسب ВС‏ و 
АВ‏ 


ج) -- ظل زاوية حادة : 


اش .= تسمی ظل الزاوية АВС‏ 


یرمز لھا بالرمز 48٤٣‏ مه و نقرأً АВС‏ 
їапеепїе‏ 


/ الحلع المحادي 


: بحیث‎ А قائم )3 3341 في‎ СА ДВС 
АВ-3ст و‎ 80 <5 ٥ 


х АС=4ст و‎ 


р 
=, 
و‎ 


لنحسب النسب المثلثية للزاوية АСВ‏ -_ 


تمرین6 : 
6 مثلث قائم الزاوية في ۸ حيث : 
tan ABC =0,75 зАС-3‏ 
آحسب ВА‏ و СВ‏ 


تمرین7 : 
ДЕЕ‏ مثلث قائم الزاوية في А‏ 
حیث : АЕ=5  АЕ-4‏ 


أ النسب المثلثیة للزاوية| ГАЁЕ‏ 
بد اليب المثلثية للز [АВЕ],‏ 
3- لتكن Н‏ المسقط العمودي 
0 النقطة ۸ على (ЕР)‏ 
НЕ ~‏ و АН‏ و ЕН‏ 


)| --- حساب 0 09۸4 : 


إذن 
А 4‏ 
соѕАСВ = -‏ 


: віп АСВ ب) --- حساب‎ 


لدینا 
8шАСВ =‏ 
ВС‏ 
إذن 
sin A CB = :‏ 


tan 4 CB : ج( --- حساب‎ 


تمرین8 : 
0 قياس زاوية حادة 
1۔ احسب зѕіпа‏ 1200 علما أن: 0,2 = و 609 


3- احسب ,690و 190و علما آن: 


tan 0-15 


-4 


تمرین 9: 
بسط مايلي: حیث ى قياس زاوية حادة 
А 2 3 2‏ 
a = (sina + cosa) + (ѕіпа – соѕа)‏ 
2810120-1 + بن 2 ومن ъ=‏ 
Sin а‏ +20 مذو 20 2005 + و “ومن دح 
2 1 1 


1+ 51۳ 0 1-5110 cosa 


е = لد‎ 05 0 + 1 x N1] - соѕа х 1 


5110 


соѕ4 а -58їп و‎ 
2ووء‎ а - sin a 
2 2 
cos 0-518 0 : 2 
دہ-2)1×ہصفودہ2+]/ سس (< و‎ 2 


005 01-50 


لدینا 


tan АСВ ш 
إذن‎ 
tan АСВ 20 
4 
نشاط ت تمهيدى‎ 


لیکن АВС‏ مثلث قائم الزاوية في ۸ حيث : АСВ -ад‏ و0 = АВС‏ 


بين ان 1> »ي 519 > 0 7 1> соѕа‏ >0 


cos? ہو‎ + sin? a =1 بين أن‎ 
SINC 6. 
{ап с = بین ان‎ 
COSC 


بين أن 905 - 8 + ۾ 


cosa =sin Û 


911 0 = cosfÛ 


tan a = 


tan Û 


10 


o 


تمرین10 : 
а -1‏ قياس زاوية حادة . 
.1 1 
а08|‏ ام 


. tan 2a 3 
ہ2‎ 1410700 . . 
510 ٥٣7ہو‎ 197 


2 احسب : 3800 а‏ ومع علما آن: 
tan a = 4۰‏ 


تمرین 11: 

1- باستعمال الالة الحاسبة حدد 0306ء 
1- استنتج : соѕ30°‏ و 30° ќап‏ 

2- آستنتج النسب المثلثیة للقیاس 60° 


تمرین 12: 

بسط مايلي: 
sin 65° + sin 20°‏ - 609705 + 25° ووء = е‏ 
f = 510 80° + 7 518 250 - соѕ10° + 7 ѕ1п 240‏ 


1( - الخاصیة الاولی : 


۽ مهماکان а‏ قياس زاوية حادة ۰ (0ё«а«909)‏ 
| فان : 0<соѕа<1‏ و <ѕіпоа<1‏ 0 
| 
هات الخاش یا 15 

| ۱ 

| مهماکان سن قياس زاوية حادة ‏ (0°>»>90°) | 

1 ۱ 

| | 

соб? ہو‎ + sina =1 : فان‎ 

| | 

0 س تاك 0 0 س مل ارہ 0 0 کہ 0 0 س )ا س ا سو اا سو 00 س 0 0 س 0 0 س 00 س )اا ت اا ا اا س x‏ 

3( - الخاصية القالقة : 

9 يت سوت او رن رس سس 

| مهماكان بن قياس زاوية حادة ‏ (0°>»>90°) | 

1 | 

| 

: 5111 0/ 

| tana = فان‎ 

соѕа 

8, 22 


11 


4 - الخاصية الرابعة : النسب المثلثیة لزاويتين متتامتین . 


cosa =ѕіп Û 


tan Û =1/tana 


| 1 
۱ | 
| | 
| | 
cos Û =sin a | 
| 
| | 
| | 
۱ tan a =1/&ап Û 
) 


5) - النسب اة از ر ایا خاصة : 


4 نشاط تمهیدی: 

لیکن ДВС‏ مثلث قانم الزاوية ومتساوي الساقین في ۸ ( آنشی شکل هندسي) 

1- آحسب :511457 واستنتج 05457 $ їап45°‏ 

2 لتکن р‏ نقطة حیث ВСЮ‏ مثلث متساوي الأضلاع و А‏ خارجه . ۱۱ المسقط العمودي ل(اعلی (ВС)‏ ( آتمم 
الشکل) 
|( أحسب :309 51 و 60530 5 тап307‏ 


مره مر 


ب) استنتج :”51160 و тап607 5 со5607‏ 


12 


7 30° 45° 60° 
COSC 1 № 3 
2 2 2 
SIn ۷ 3 № І 
2 2 2 
tan а 3 1 43 
3 


|11( طريقة استعمال الالة الحاسبة: 
1- تحدید النسب المتلتية لزاوية حادة. 


لتحدید النسب المثلية لزاوية حادة نتبع الخطوات التالية: (تباع السهم 


ےہ ва‏ مت Ба‏ 
пи‏ 
ہے تی مت ња‏ 


13 


2 تحدید قباس زاوية حادة انطلاقا من احدی 1 المثلثیة 


لتحديد زاوية حادة »× تحقق а‏ = × 205 أو ج = × 616 حيث 1 > 3 > 0 


تتبع الخطو ات التالية : 
БЕН —‏ - گا — گت 
НЕШ — И‏ - گا — تا 
Ф,‏ 


Ы 


لتحدید ز اوية حادة × أو قيمة مقربة لھا باستحمال الا[ الحاسبة 
تحقق و = × 430 حيث хас‏ حقيقي آکبر قطعا من 0 . 


نتبع الخطو ات التالية : 


گا - Ш‏ - کت — گت 


14 


الزاوية المحيطية : 


سس وس سس سس وس رس بو روس سر 
!| الزاوية المحيطية هي کل زاوية رأسها ينتمي إلى دارة | 
тг тг |‏ 3 

| 
۱ و ضلعاها یقطعان الداثرة | 
و Ч Пээ.‏ 


۰ ند | 23 3 | جانبه : 


نقول : الزاوية ВАС‏ زاوية محيطية. 


نقول كذلك : ВАС‏ زاوية محيطية تحصر القوس о‏ 


16 


لاحظ الشکل التالي بحیث المستقیم (АС)‏ مماس للدئرة في النقطة ۸ . 


Р" 
АВ زاوية محيطية تحصر القوس‎ ВАС نقول : الزاوية‎ 


17 


11 الزاوية المركزية : 


1( تعریف : 


2 - شکل توضيحي : 


نقول : الزاوية 408 زاوية مركزية. 


سیر 
نقول كذلك : الزاوية ۸408 زاوية مركزية تحصر القوس 48 . 


18 


|І‏ خصائص : کل الخصائص يبرهن عنها تمرین13 
نعتبر الشكل أسفله حيث АВС‏ مثلث متساوي الساقین في 
۸ ومحاط بالداترة و (АТ)‏ مماس لهذه الدائرة. 


تکون زاوية مركزية مرتبطة بزاوية محيطية 


و 9۸6-72 و 25° ВАЕ=‏ 


1( - ملاحظة : ۲ 


Г 
۱ 
۱ ان فقن اور‎ хаад إذا کا‎ 


| 


‚САТ و‎ АВС ‹РОС‹ ВСЕ آحسب:‎ 


19 


نقول : الزاوية المركزية المرتبطة بالزاوية المحيطية ЕЙС‏ هي الزاوية ЕОС‏ 


لأنهما تحصران نفس القوس 26 


سوال 1: هل الزاوية المحيطية والزاوية المركزية المرتبطة بها متقایستان ؟ وضح ذالك . 


سؤال 2: قارن قياسي زاویتین محیطیتین تحصران نفس القوس . 
2 - الخاصية الاولی : 


Р 
قياس زاوية محيطية يساوي نصف قياس الزاوية‎ 


1 ۱ 
1 ۱ 
| المركزية المرتبطة بها 

1 


تمرین14 
نعتبر الشکل التالي ( 0 مركز الدانرة) 


آحسب قیاسات زوایا المثلث АВС‏ 


20 


یں 


دید و ہت / 
سے | 5.2 


لدینا : БЕС̧‏ زاوية محيطية و БОС‏ الزاوية المركزية المرتبطة بها. 


1:0 = +FÖG ا“‎ 


3 - الخاصية الثانية : 


لاحظ الشكل التالي : 


تمرین15 


(С)‏ دائرة مرکزها 0 وشعاعها 3ء 
و АВЕ‏ مثلث محاط بها حيث : 40° = BA F‏ 
ولتکن 11 النقطة المتقابلة قطریا مع Е‏ 

في الدائرة( (С‏ 

1- أنشئ الشكل. 

ВНЕ أحسب‎ -2 

ВЕ = бѕіп 40° : استنتج أن‎ -3 

sin (40°) 0,65 نعطي‎ -4 

ВЕ آحسب‎ 
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لدینا : 86 و ВРС‏ زاویتان محیطیتان تحصران 


سیر 


نفس القوس ВС‏ 


ВАС = ВРС ۰ jil 
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м الرس‎ с) С 
المستويى‎ 


وا مويق 


المكتسبات القبلية 
*قياس الزوايا. 
*مقارنة الزوايا بكل أنواعها. 
الات الخاصبة وخصائصها: 
*التناسب. 


من УУС]‏ وتقليم : 


المثلثات المتقايسة-المثلثات المتشابهة 
12 باقات 


х‏ المصهفی‌ترشیش 


القدرات المنتظرة 


хаш аар 


تاذو یه ۳ ور СЭ! К‏ اديه 


توجيهات تربوية 
*نقول إن مثلثین متقایسین إذا كانا قابلين 
للتطابق. 


*يمكن قبول حالات التقايس الثلاث من 
خلال استعمال الأنسوخ أو باستعمال أي 
تقنية أخرى مناسبة ويمكن البرهنة عليها 
إذا سمح مستوى التلاميذ بذلك. 


*نقول إن مثلثين متشابهين إذا كانت 
أضلاع احدهما متناسبة على التوالي مع 
أضلاع المثلث الآخر. 


*يمكن تقديم حالات التشابه اعتمادا على 
تقايس المثلثات ثم توظيف هذه الخاصيات 
في حل تمارين بسيطة. 


سير الدرس ( أنشطة تمهيدية ) + المحتوی ( ملخص الدرس ) 


эл! АА)‏ بسة 


تمارين تقويمية و منزلية 


تمرين 1 


0 مستطيل مركزه 0 . 


لتكن Н‏ المسقط العمودي للنقطة А‏ على المستقيم (80) 
,1 المسقط العمودي للنقطة В‏ على المستقیم (АС)‏ 


1) - آرسم شکلا. 


2( بین أن المثلثین 08۱ و ОАН‏ متقایسان. 


2( -مثال : 


. مثلثان منقایسان‎ ЕЕС و‎ АВС 


5 


الضلعان [ЕЕ]‏ و [АВ]‏ يسميان ضلعان متناظران . 


و کذلك الضلعان [ЕС]‏ و [АС]‏ و الضلعان [۴6] و [80] . 


الزاویتان РЕС‏ و ВАС‏ تسمیان زاویتان متناظرتان . 


و كذلك الزاویتان ЕЕС‏ و АВС‏ و الزاویتان ЕСЕ‏ و 408 . 


انو یه ۳ وراد 


ر الاعدادیة 


تمرین 2 


АВС‏ مثلث محاط بداثرة (С)‏ مركزها 0 و شعاعها 
یخالف صفر . 


. ۸ مماس للداثرة في )41 لنقطة‎ (Д) 


المستقیم المار من В‏ و الموازي للمستقیم ( ۸ ) یقطع 
المستقیم А(АС)‏ النقطة 0 . 


1) - آرسم شکلا. 
2( - أثبت أن المثلثین АВС‏ و ۸08 متشابهان. 


“АВ? -АРхАС : استنتج أن‎ - 3 


3 - خاصية 
3 كن متكان متقایسین فان اضلاعھنا المتناظرة ' 
ار متقيسة وزواياهها المتاظرة متقليية  _‏ ) 
سيكون لدينا في المثال أعلاه : 
АВ = ЕЕ‏ و АС-ЕС‏ و ۳6۲ = ВС‏ 


АСВ - ЕСЕ з АСВ - ЕСЕ s АВС = ЕЕС 


حالات التقایس - 


1 - الحالة الأولى ۰ 


* مثال : 


ВС= ЕС و‎ АС= ЕС و‎ АВ = ЕЕ : مثلئین بحبث‎ ЕЕС و‎ АВС نعتبر‎ 


рх‏ یه ۳ وراد 


ر الاعدادیة 


تمرین 3 


6 مثلث متساوي الساقين رأسه ۸ ومحاط بدائرة © ) 
( مرکزها 0 و شعاعها ۲ . 


المستقیم العمودي على المستقیم (ВС)‏ و المار من 
النقطة ۸ یقطع [ВС]‏ في النقطة ۷۱ . 


لتكن ع نقطة من نصف المستقیم [АМ)‏ بحیث 
АМ = МЕ‏ . 


1( - أرسم شکلا. 


с 
و ۴۳6 قابلین للتطابق‎ АВС باستعمال الأنسوخ :سنلاحظ أن‎ 


إذن : المثلثین АВС‏ و ۴6ع متقايسان . 


8 خاصیة 
| اذا قایست اضلاع مثلت علی التوالي اضلاع مثلث آخر ١‏ 
СА эь 5 :‏ 0 | 
| فان هذين المثلثين متقايسان 1 


2) - الحالة الثانية : 


рх‏ یه ۳ وراد 


ر الا عدادیه 


2 - بين أن المثلثین АМС‏ و ЕМВ‏ متقایسان. 


3( - آنشی القطر [ВЕ]‏ للداثرة (С)‏ ثم بين أن 
المتلئین ۸۴8 و МСА‏ متشابهان 


+ 
0 
3 


) مثلث متساوي الساقين وقائم الزاوية في А‏ بحيث 
4cm:‏ = 8ق . 


“فال 


ВАС = ۶70 و‎ AC=EG و‎ AB = ЕЕ : مثلثین بحيث‎ ЕЕС و‎ АВС хээ 


E А 
5 ظ >8 ج7‎ 
6 с 


باستعمال الأنسوخ :سنلاحظ أن АВС‏ و ۴6ع قابلین للتطابق 
إذن : المثلثين АВС‏ و ЕЕС‏ متقایسان . 
إذا قايس ضلعان في مثلث و الزاوية المحصورة بینهما 


على التوالي ضلعان في مثلث آخر و الزاوية المحصورة 
بینهما فان هذین المتلئین متقایسان 


рх‏ یه ۳ وراد 


. الا عدادیه 


| منتصف [АС]‏ ول المسقط العمودي للنقطة ) على 
المستقیم (ВІ)‏ . 

المستقیمان (СЈ)‏ و(88) بتقاطعان في النقطة ‏ . 

1( آرسم شكلا. 

2( - بین أن المثلثین ۸8۱ و 1С1‏ متشابهان. 

3 - استنتج أن 2۷ AB хСІ‏ . 
4( - بین أن المثلثين |۵81 و АСК‏ متقايسان. 


5( - أحسب : 8۱ وعل. 


تمرین 5 


0 مربع مرکزہ 0 


لتكن М‏ نقطة من [АВ]‏ تختلف عن А‏ و В‏ . المستقيم 
العمودي علی المستقیم (/01) 


ХАГ,‏ من النقطة ۸ یقطع (рМ)‏ في النقطة | و يقطع 
)20 ف النقطة ор‏ 
3) - الحالة الثالثة : يم (8€) في 


1) - أرسم شكلا. 
* مثال : 2 - بين أن المثلثين АРМ‏ و ЇАМ‏ متشابهان. 


نعتبرع88 و ۴۴6 مثلثين بحيث : 480-۳86 АСВ-ЕСР з‏ و 70 - ВС‏ 3 --- 1( -- بين أن المثلثين АРМ‏ و ВАР‏ 
متقايسان. 


. | ب) -۔ استنتج أن : 8۳ ۸۸ھ و أن : 
AP = DM‏ . 


: 4( ( -- بین أن المثلثین ОАМ‏ و ОВР‏ 
متقایسان. 


الساقين و قائم الزاوية. 


باستعمال الأنسوخ :سنلاحظ أن АВС‏ و ЕЕС‏ قابلين للتطابق 


إذن : المثلثين АВС‏ و ЕЕС‏ متقايسان . 


٠ 
.* 


0 متوازي الأضلاع مرکزہ 0 
1 - آرسم شکلا. 
2( - بین أن المثلئین АОВ‏ و СОО‏ متقایسان. 


. СВО المثلثین : ۸08 و‎ ол - 3 


М 
19 
۴ 


ВС-4ст, AB = бст : مستطيل بحیث‎ 0 


۸ و لا نقطتان من -ү48 : ОАВ]‏ 


1(- آرسم شکلد, 


2) - بین أن المثلثين ВМС‏ و АМП‏ متقايسان. 


^48 و‎ AM 


рх‏ یه اف وراد 


إذا قایست زوایتان ایکاٹ و الضلم المحاذي ليما على التوالي زوایتان لمثلث آخر و الضلع المحاذي لهما " 
فان هذين المثلئین متقایسان 


۱ 
| 


. ۷ 


ر الاعدادیة 


تمرین 3 


0 رباعي دائري و محدب بحيث : СО‏ = ۸8 و (АС)‏ و (80) یتقاطعان في | . 
1) - آرسم شکلا. 


2( - أثبت أن المثلثين АВ!‏ و ۱ منقایسان. 


المئلتات المتشابكة 


۲ و سا لسن کا فیک زایا Г Харь‏ 


С зорь . 5 ۱‏ ۱ 
۱ على التوالی زوایا المثلث “АЧ‏ 


( الشکل جانبه ) ЕРС:‏ و )۸8للمثلثین Е‏ 


۱ ۱ ABC =EFG و‎ АСВ - 867 و‎ ВАС = ЕЁС 
١ 
۲ 
0 
6 


* ملاحظات هامة : 


1( - الضلعان [ЕЕ]‏ و [АВ]‏ یسمیان ضلعان متناظران . 


و کذلك الضلعان [АС] (Еб|‏ و الضلعان [۲6] و [86] . 


و أن ره اف ار ۲۱ عدادره 
وی ورین اه 


الزاویتان ЕЁС‏ و ВАС‏ تسميان زاویتان متناظرتان . 
و كذلك الزاویتان ЕЕС‏ و АВС‏ الزاویتان ЕС̧Е‏ و АСВ‏ 


2( - مثلثان متفایسان هما مثلثان متشابهان . 


ی * بتعبیر آخر : 


م 


А ЭЭ -‏ 4 = 2 3 ڪڪ 
إذا کان مثلثان متشاهان فإن آطوال أضلاعهما | : إذا كان АВС‏ و ۴6ع مثلثین متشابهين فان : 


1 

8 | 
АВ АС ВС | ЭМЭ, مم كك ےفحت‎ 2 
ЕЕ EG ЕС | 


٠ 
.* 


اا حالات التشابه ۰ 


1( - الحالة الأولى : 


* متال ٠‏ © 
АВС‏ و E۴۴6‏ مثلثان بحیث : 
АВС = ЕЕС‏ و 56۳ - ACB‏ . 
نعلم أن جموع قياسات زوايا مثلث يساوي 180° 
ومنه 60 - 40ھ 
إذن حسب التعریف : 


المثلثین АВС‏ و ЕЕС‏ منشابهان 


۰ 
.* 


- 


* خاصیه 
اذا قایست زاویتان في مثلث على التوالي 
زاویتین 


في مثلث آخر فان المثلثین متشابهان 


2( الحالة الثانية : 


ہشن : 
АВС‏ و ЕЕС‏ مثلثان بحیث : 


АВ _ 


۱ - АВС = ЕЕС 
ЕЕ FG 


لتکن Ам‏ من [АВ]‏ ولا نقطة من [ВС]‏ حيث : 


إذا کان АВС‏ و ЕЕС‏ مثلثين بحیث : 

| 

АВС =ЕЕС |‏ و АСВ = ЕСЕ‏ فانهما متشابهان 
۱ 

| 


ВМ-ЕСВМ-ЕР 


من خلال خصائص متوازيان وقاطع سنجد BMN - ВАС‏ وبالتالي ЕЕС = ВАС‏ 


рх‏ یه اف ور К‏ الر عد اديه 


ومنه 
المتلئین АВС‏ و ЕЕС‏ متشابهان 
* خاصية : * بتعبیر آخر : 


- 2 و‎ АВС -0 


АС FG 


\ 

۱ 

| وکانت أطوال الأضلاع المحادية للزاویتین 
| 

۱ متناسبة فان المتلئین متشابهان 

| 


| 1 
| | 
АВ ВС | 
۱ | 
| | 
| | 


3)- الحالة الثالثة : 


салаа 
: مثلثان بحیث‎ ЕЕС و‎ АВС 


АВ АС _BC ˆ 
EF EG ЕС 


من خلال الشكل وحسب الأضلاع المتوازية مثنى مثنی 


سنجد : لكل زاوية في المثلث ۸80 زاوية تقايسها في المثلث ۴6ع 


1 انو یه اف ور К‏ اعد اديه 


دس المثلثین АВС‏ و ۴۴6 متشابهان 


Б хай 8-8 3 Es ELLE еве 
: مثلثین بحیث‎ ЕЕС و‎ АВС إذا کان‎ ٠۶ إذا كانت أطوال أضلاع مثلث متناسبة مع أطوال‎ ۱ 
| 7 : : : | 
مٹلٹ آخر فان المثلئین متشابیا:‎ РУ) : 
بهان‎ А) ع خر فان‎ 
делаи 4В24сС ВС 1 | | 
АС EG FG нм | 
: | 1 


. [ВС] الارتفاع الموافق للضلع‎ [АН] و‎ С(0:1) مثلث محاط بدائرة‎ АВС 
. 0 و‎ А یقطع الداثرة في النقطتین‎ (ОА) المستقیم‎ 
آرسم شکلا.‎ - )1 


2( برهن أن المثلئین АСО‏ و АНВ‏ متشابهان. 


ы 


ین 


3 


الموازي للمستقیم (ВС)‏ و المار من النقطة ع بقطع المستقیم (АС)‏ في النقطة ۴ . 


рх‏ یه ۳ وراد از. الا عدادیه 


1) آنشی الشکل 
2 بين أن المثلثین АВС‏ و ДЕЕ‏ متشابهان. 
ترین 3 
لیکن АВС‏ < حیث АВ-Зсш‏ و ВС--5сш 5 АС= 4cm‏ 


ЕС-бсш» Еб=10ст و‎ ЕЕ=8ст : مثلث حيث‎ БЕС 
مثلثان تشابهان‎ БЕС و‎ АВС بين أن‎ 


рх‏ یه ۳ وراد 


ر الاعدادیة 
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المكتسبات القبلية 


عنوان الكرهى : المعادلات و التراجحات 
الةو : ХАЛАХ‏ تانوي اتعداحي 
مايق الإنجاز : 0ساعات 


من إعداء وتقديم: ۓ, المصضفی‌ترشیش 


القدرات المنتظرة 


ө‏ المعادلات بالنسبة للأعداد الجذرية ав‏ -حل معادلة من الدرجة الأولى بمجهول واحد. 


© النشر و التعميل 


ө‏ لترتيب 


-- حل معادلات بسيطة تؤول في حلها إلى معادلات من 
الدرجة الأولى بمجهول واحد. 

-- حل مسائل تؤول في حلها إلى معادلات من الدرجة الأولى 
بمجهول واحد. 

-- حل متراجحات من الدرجة الأولى بمجهول واحد. 

-- توظيف المعادلة والمتراجحة في حل مسائل. 


توجيهات تربوية 
--يهدف حل المعادلات و المتراجحات من الدرجة 
الأولى بمجهول واحد إلى تعويد التلاميذ على حل 
ترييض وضعيات مختلفة وذلك ب : تحديد وتحليل 
المعطيات )لغویا و مفاهيميا (واختيار المجهول 
الملائم والبحث على الأدوات الرياضية الضرورية 
واستعمالها لحل المسألة المقترحة ثم تأويل النتائج 
المحص اسشیشیششس ‏ قي 
-- يتم اكتشاف حل المتراجحات باستعمال الترتيب. 
-۔ تمثل حلول المتراجحة على مستقيم مدرج. 
-- تنبغي الحرص بهذا المستوى على تقديم حلول 
المعادلات من الدرجة الأولى بمجهول واحد مفصلة 
-- تعتبر المعادلات البراميترية و المتراجحات 
البراميترية من الدرجة الأولى بمجهول واحد خارج 
لھگ صصص ون 
-- تعتبر جميع المسائل التي تؤول في حلها إلى حل 
معادلات أو متراجحات براميترية من الدرجة الأولى 
خارج المقرر. 


سير الدرس ( أنشطة تمهيدية ) + المحتوی ( ملخص الدرس ) 
| المعادلات من الدرجة الاولی بمجهول واحد : 


نشاط تمهيدي : عدد حقيقي »مضاعفه إذا أظيف له 3 أصبحت النتيجة 0 


لو رمزنا لهذا العدد الحقيقي المجهول بالحرف × » لترجمت هذه المسألة 


0 

Ба :‏ و × أعداد حقيقية . 
: | 
۱ كل متساوية على شکل : 0 = ах+Ь‏ | 
: | 
ЭР . |‏ 
7 تسمى معادلة من الدرجة الأولى بمجهول واحد هو مر . | 
| ۱ 
۲ 3 


کل من الکتابات : 


تمارين تقويمية و منزلية 


Е 
А 


но 32+2-0 ہز‎ 2Х52 
واگ | تمرم‎ 45 7223 


-5х2--4‏ زر 45-1-0- زر 


3х-2-Х-1‏ زز 
-8Х406--4‏ زر 


5---4Х-5--3х 
2х-3-5х-2 


зо 77× >8 


2 -4-3+ ر2 رز 
3х+11= 2,5 - 4х‏ 


3) 6-2Х--2х-6 р بعر‎ 3 < x 


دك |[ و мо‏ 
تمرین2 


حل المعادلات الآتية : 


3+4(2х-5)=-2(1-х) ; 4(2х-1)-3х-5 53(1-х)-2х 


-7-3х-1 


: 02+85 0 АА حل‎ - 2 


أت إذا كان 4۶0 و 5540 فان : 
3 
4 
ب) -- إذا کان 1020 را ی : 
العدد 0 
(с‏ -- إذا كان : а-0‏ و 0=( فان : 
داه إذا كان 0= و 20 فان : 


2х+11=0 


.7 5 = 2-ر3/ 


تسمی معادلة من الدرجة الأولی بمجهول واحد و هو × . 


للمعادلة 0 = + »ى حلا وحیدا هو 


للمعادلة 0 = 5+ ×ى حلا وحیدا هو 


للمعادلة 0 = 0+ رم عدة حلول . 


المعادلة 0 = 0 + رم لیس لها حلا . 


5-3(х-4)-7х-0 У бх(1-х)--3х(2х-2)-7 


р 2(3х-3)-4(7-х)-5(х-2) 
6(-2х)-5(2х-48)-(2х-11)-0 


Зов ж? 


х+4 х _ 2 х-1 0 21‏ 1 2+ رد 
و ” 2 3 .2 3 2 6 
مر ша х-1 3х44 |, : ۶+3 1-х‏ 
2 5 5 
6-х 7х 2х-3 х‏ 
6 4 3 2 
ہے کے کٹ 2 52-85 .کیہ 
2 3 2 5 
“(хаад -0‏ 


1( - حل المعادلة : 0= 3+ 2. 


تكافئ على التوالي :0 = 3 + 2 المعادلة 


2x = - 3 
223 
2 


х 


2 - حل المعادلة : 4х-5‏ = 42-5 . 
تکافئ على -4х-5‏ 42-15 المعادلة 
التوالي 
4х-4х-5-5‏ 
0x =0‏ 


إذن جميع الأعداد الحقيقية حل للمعادلة 
4х-5‏ = 4-5 . 


3 
۲ 


نعتبر المعادلات الآتية : 


2х-3(х+6)=4х+2(1-х) (1 


و وا ےویم 
2 


2 ۳ = 
2х х 3 3х 2 وا‎ 
3 2 6 


من بين الأعداد الاتية آوجد حل كل معادلة من المعادلات أعلاه بدون انجاز أي 
حل لهذه المعادلات 


3 - حل المعادلة : 0 - 7- 2/3 . 


تکافی على التوالي Х43-7-0:‏ المعادلة 


اہ 2 


Хх = 
.5х+7=-2+5х : АА حل‎ – (4 


المعادلة 5х+7 = 2 +3х‏ 
تکافی علی التوالي : 


5х-5х=-2-7 
0 - -9 


اذن المعادلة 2+3 - - 5+7 لیس لها حل . 


حل المعادلات الآتية : 

(х-1)(х+3)=0‏ بر (х42ДХ-5)11-х)-0‏ زر 

(3х 5()×- 2)-0 

7 х? -х+(х-1)(3х+7)=0 

(х--1)(х-3)-(х-41)(3х- 1)- 0 

16х-7-0 ;; 25х2-4=0 ہر‎ (3х-2)(х+1)=-3х+2 


4952 +28x+4=0 : 5х2-2=0 ;; 1152 -25=0 
р 4х -9+(2х-3)(5х+1)=0 
(3х-1)(х-5)-х7-25-0 


25х2-(3х-2ү بر‎ (х+2)(1-х)+х2+4х+4=0 


; 4х? -1+(2х+1)(3х-5)-(2х+1)=0 
6х+4+(3х+2)(-1- х)=0 


2 2х+2+5х(х+1)+ (3х –2)(х+1)=0 
5(2х-3)-(3х-4)(2х-3) 


5( - حل المعادلة : 3+2 = 2+2 . 
المعادلة 2+ ×3 < 2+ .2 تکافی على التوالي : 


22 - م3‎ = 2-2 
22-32 = 0 
-х= 0 
х-0 


إذن العدد 0 هو حل المعادلة 5Х-7--2-3х‏ 


: (ax + ()6 +d) = 0 حل المعادلة‎ (3 


© و 5 عددان حقيقيان معلومان . 


حلول المعادلة (ах-Б)(сх-4)-0‏ هي حلول المعادلتين 
(сх-4)-03(ах-5)-0 :‏ 


2х(5-х)-4х(5-х)- 
(х-2)(х-1)-3х(х-2)-(х-2)- 


.. 
2) 


4х2-9-3х(2х-3)-(2х-3/ =0 بر‎ х2-4-(х-2)=0 


2 
342-2-4(43х-42)| 0ت‎ 3: 2х2-16-242х-8-0 


حل المعادلات الآتية : 


х+1 2(3-х) 7-х 


25 5 10 
х 71 2х-7 
2 3 6 


2+2 1-2x 7<+1 
3 5 15 
х+2 
3 


ےہ کت4 
2 


j N7(x+1)-37=x-2 ہر‎ 


42(1-х)-24 -х-1 и‏ ر 


* / مثال : 


حل المعادلة : 0- (2х-4)(-3х-5)‏ ۱ 


ن : а»0‏ فان المعادلة سس 2 تقبل حلین هما: Ма‏ و Ма‏ 
: 0- م فان لمعادلة х2 = a‏ تقبل حلا و حیدا هو العدد 0 . 


: 0> فان المعادلة ‏ > 2,ر لا تقبل أي حل . 


المعادلة (2х+4)(-3х-5)=0‏ تکافی على التوالي : 


4-0 +2 آو -3х-5-0‏ 
5 = از وت 
5 
X= —‏ 
3- 
: : 5 
إذن للمعادلة حلين هما : 2- و س 
3- 


/ 


1 


22-1 5 6+1 5х-4 
7 +-۔‎ - + 2+1 
2 3 6 3 
ےا‎ < /Цх-1)-4(хэ2) 
7 шав 2 х(42-3)-2|х-42)-0 


4/1х-1--х-47 


5 
р 


حل المعادلات 3БУ‏ ۰ 


5 81х52-4-9х-2 ہر‎ (2х-3) -(х-1)/ -х2-4 
(7х-1) -9х? 
7 (447-3)(3х-2)-(547-3) 
Ау) т-а) 

۱ 


1( - حل المعادلة : 5= 7× . 


سیکون لدینا : х-45‏ أو х--45‏ 


إذن المعادلة 5 = ”× تقبل حلين هما : 5 و کلت. 


2 - حل المعادلة : 2-6 ک2 . 


المعادلة 6 -- 252 تکافی على التوالي : 


х? سے‎ - 3 


لذن المعادلة 6 -- 22 لیس لها حل . 


3( - حل المعادلة : 5+ 22 - 5+ 22 . 


المعادلة 5+ х2‏ - 5+ 22 تکافئ علی التوالي : 


إذن للمعادلة 5+ 2 5+ 252 حلا وحیدا هو العدد 0 . 
5( - المعادلات و النشر : 
1( - حل المعادلة : .2(3х+2)-5(х-1)=0‏ 


المعادلة 0 = (1- )5 -(2 + 2)3 تكافئ على التوالي : 


6х-4-5х-5-0 
61-5 = -4-5 
[ 2-9 


إذن العدد 9- هو حل المعادلة .2(3х-2)-5(х-1)-0‏ 


2 - حل المعادلة : /-3(2х-41)-х-42(-х-2)‏ 


المعادلة -3(2х-1) -х-2(-х-2)‏ تکافی على التوالي : 


- 62-3 ر2 -پرے‎ -4 
-бХх-х-2Х--4-3 
–5х= -1 
-1 
х= — 
—5 


= 


5 


إذن حل هذه االمعادلة هو العدد Е Е‏ 
5 


1( - حل المعادلة : (х+2)(3х-1)+(х+2)(-4х+5)=0‏ . 


المعادلة (х+2)(3х-1)+(х+2)(-4х+5)=0‏ تکافی 
على التوالي : 


(х-2)(3х-1)-(-4х--5)|-0 
(х-2)(3х-1-4х--5)-0 
(х+2)(-х+4)=0 

х+2=0 أو‎ -х-4-0 

хэ-2 آو‎ -Хх--4 


х= 4 


إذن المعادلة (х-2)(3х-1)-(х-2)(-4х--5)-0‏ تقبل حلین 


.-4 3-2: 


2 - حل المعادلة : 0 +30х+9=‏ 25×2 . 
المعادلة 0 = +30х+9‏ 25:2 تكافئ على التوالي : 


(5х) +30x +3 =0 
)5:+3( =0 

5 +3 =0 

وت ×5 


کس ہے 
5 


اع улас‏ 0س ۱ 
5 


اأ خل السقةے 


/ Аб لحل مسألة نتبع الخطوات‎ ч 
. اختیار المجهول‎ - )1: 


| 
| | 
хаваа 5!‏ | 
| 
۱ 3) -حل المعائلة , ۱ 
۱ ۱ 
4 - التحقق من الحل ۔ | 
1 5( الرجوع إلى المسألة . ۱ 


حصان يحمل على ظهره 5 أكياس و Кр‏ 20 من القمح و3 آکیسان و 


С 
۲ 


انطلقت سيارة من مدينة Д‏ متجهة نحو مدينة 3с уы В‏ ۷(۱ . وفي 
الساعة التاسعة 


غادر راکب دراجة نارية المدينة В‏ متجها نحو المدينة А‏ بسرعة ۷/۲ 36 . 
اذا علمت أن المسافة بین المدينة А.‏ و المدينة В‏ هي Кт‏ 239 : 


1) - ففي أي ساعة ستلتقي السيارة بالدراجة ؟ 


2( - على أية مسافة من المدينة ۸ سیلتقیان ؟ 


مات رجل و ترك مالا قدره 20000 در ЛАА‏ 


50 Ке من القمح و كيسان )2( و‎ 80 Ке من الذرة» و جمل يحمل 3 أكياس و‎ 10 Ке 


فأجهد ذلك على الجمل فقال له الحصان : كيف تشعر بالتعب و نحن نحمل نفس 
الوزن ؟ 

إذن » إذا علمت أن الكيس الواحد من الشعير يزيد عن الكيس الواحد من القمح ب 
Кр‏ 10ء فما هو وزن الكيس الواحد من كل نوع ؟ 


الحل : 


1( - اختيار المجهول_: 
ليكن ‏ وزن الكيس الواحد من القمح . 


2( صياغة المعادلة : 


بما أن х‏ هو وزن الكيس الواحد من القمح فان (х+10)‏ هو وزن 
الكيس الواحد من الشعير . 
إذن : -- الوزن الذي يحمله الحصان هو : 
| 10+(10+)3] +(20 + 5) . 
-- الوزن الذي یحمله الجمل هو : 
(3х+80)+[2(х+10)+50 |‏ . 


اذا علمت أن الارث يرجع إلى آولاده الأربعة فقط : ابن واحد 
و ثلاث بنات و أن للذکر حظ الأنثيين 
فکیف سیقسم هذا الارث ؟ 
تمرن10 
تمن 8 آمتار من ثوب صوفي و 12 مترا من ثوب حريري هو : 2840 درهما. 


إذا علمت أن تمن ДАЙ‏ الواحد من التوب الصوفي يزيد ب 30 
درهما عن تمن المتر الواحد من الثوب الحريري فما هو إذن تمن المتر الواحد من 
كل نوع و ما هو ثمن الثوب الصوفي و تمن الثوب الحريري ؟ 


أب عمره суу!‏ يساوي ثلاث أمثال عمر САЗА‏ 
بعد 10 سنوات سیصبح عمر الابن يساوي نصف عمر أبيه. 
ما هو عمر کل واحد منهما الان ؟ 


120» 


۶ 


اقتسم ثلاثة آشخاص مبلغا من المال قدره 20275 درهما. 


اذا علمت أن حصة الثاني تزید عن حصة الأول ب 1347 


ب 556 درهما فما هي حصة کل واحد منم ؟ 


т 
р 


و بما أن الحصان و الجمل یحملان نفس الوزن فستکون لدينا المعادلة 


الاتية : 
(5х--20)-|3(х-:10)-10| = (3х--80)-12(х-410)--50 |‏ 
3 - حل المعادلة : 
المعادلة 
(5х-20)-|3(х-10)-10| = (3х--80)-12(х-410)--50 |‏ تکافی على 
التوالي : 


326 + 80 + 2x + 20 + 50 = 5х+ 20+ 32+ 30 + 0 
3х-2Х-5Хх-3х-20-30-10-80-20-50 
- 3× = – 90 
-90 
ла 
-3 
-ح×‎ 0 


إذن العدد 30 هو حل هي المعادلة 


4( - التحقق من الحل : 


في نهاية آسبوع دخل إلى المسرح 3600 متفرج . 
بعد نهاية الحفل وجد في صندوق المسرح 280000 در هما. 


(ذا علمت أن ثمن تذكرة المقاعد الأمامية هو 120 درهماء و أن ثمن تذكرة المقاعد 
الخلفية هو 40 درهما فاحسب عدد المتفرجين الذين کانوا على المقاعد الأمامية و 


(5х--:20)-| 3(х--10)-10| = 5х30--20--3(30--10)--10 
-150-20-3х40-10 
- 150 + 20+ 120 + 0 
- 0 


(3x +80) + [2( +10) + 50 | = 3x30 +80 + 2 (30 +10) + 50 
= 90 + 80 + 2 x 40 + 50 
= 90 + 80 + 80 + 50 
= 0 


5 - الرجوع إلى المسألة : 
وزن الكيس الواحد من القمح هو : Ка‏ 30 . 


وزن الکیس الواحد من الذری هو : Ке‏ 40 . 


|| المتراجحات من الدرجة الأولى بمجهول واحد : 


. و × آعداد حقيقية‎ 0 за 


کل متفاوتة على شکل ах+Ь>0:‏ أو ах-520‏ 
أو 0 > 0+ 


ах+Ь<0 أو‎ 


تسمى متراجحة من الدرجة الأولى بمجھول واحد هو ×. 


Е 
р 


حل المتراجحات الآتية : 
4х-7«2х-5‏ زز 4+11 > 6+8 j‏ 
7-3 > 32-1 
3<0+ع ہز х-5«0‏ بر 254321 j‏ 
4-3 < 4+5 22 
تمرین5 [ 
حل المتراجحات الآتية : 
ا ای در шог‏ 
2 2 4 2 3 
1-Х.Х 4 5 хү,х-1 х42 |‏ ۶+7 
6 3 2 2 6 3 
3х-7 .2х-1 3х-1 х бх х+3‏ 
5 2 و 53 ” 8 4 


-5 


но 44-5 < پر2‎ 


۲-1 > 3+ 4*3 زز 


المتفاوتات 2х+5<0‏ و ۸0< 2۰۲-5 و 


3х-320 و‎ ٤-0 


تسمی متراجحات من الدرجة الأولى بمجهول واحد هو د . 


* / ملاحظة هامة - 


الأعداد الحقيقية التي تحقق متراجحة تسمی حلول هذه 


3 - حل متراجحة _: 
1) - حل المتراجحة : 
المتراجحة 0 > 2+ ×3 تكافئ على التوالي : 
3x <-2‏ 


. 353+20 


الأعداد الحقيقية الأصغر قطعا من = هي حلول المتراجحة 0 > 2+ 3. 


2 - حل المتراجحة : 22-2 >4 +- . 


المتراجحة 22-2 >4 +ر- تكافئ على التوالي : 


ji. 506230+93 اک‎ 
3 - 4): -2(< 5х-3(2х+3) 


2+ 4ج ر3+(ا1-۔2)5 р‏ 


5 ох47(3-х)-5(х-2)«х-2 
2(1-х) 3асс21-(3х-4) 3(х-5)-2х»4х-35(х-1) 


7х -8-2(3-х)23(х-44)-(х-2) ہر‎ 


1 تمرین6‎ 
مثلث بحیت.‎ АВС 
2 
хааж +2 و‎ АС =3х و‎ АВ =4х –1 
17сы заз 
: حل المتراجحات الآتية‎ 
32-5 7х-2 х41 3x +4 
Ч + 3 - 
2 3 -2 4 
2 
22222213 ора لمش‎ 
4 3 2 


الأعداد الحقيقية الأكبر من أو تساوي 2 هي حلول المتراجحة 
.-31Х4452х-2‏ 


* / تمثيل الحلول على مستقيم مدرج : 


х-4 3-4 2-х 2 х.х. Xx 3x +1 7х 
” ны < سے مہ اہک 7 جا‎ E 
2 3 2 3 2 3 5 2 5 
× -3>2)2 [| 
و 12 77 , 3-37 .7 ات _ہ‎ 
3 7 14 
х وج‎ 2x -1 
بے سے‎ < 2 
4 37 
18 تمرین‎ 


حدد ЗАЙ‏ العدد الحقيقي ‏ في كل حالة من الحالات الاتية : 


ہے ہے 422552- 
2 -5 1 < ول 
7 
1 37 - 5 
و >0 
0602 
4( - 269 ےا 
5 2 
“ээ жилт‏ 


2 


6( - - > + یر > —— 
ана,‏ 
تمرین19 


حدد الأعداد الحقيقية х‏ في كل حالة من الحالات الاتية : 


2 [3х 4430 (254120 . 2х-420 
” Їйл 250 > |7-2× <0 х-150 
2х -1>-3 


XxX +2 چگ‎ 
2 


عدیوان аА‏ : المتجهات و الازاحة 
вр‏ موه التتجاز : 10ساعات 
من اعداء وتقلیم: :. المصضفی‌ترشیش 


المکتسبات القبلية القدرات المتتظر 2 Рр:‏ 


ع التعرف على صورة نقطة بازاحة معلومة. ع یتم التذکیر ودعم مکتسبات التلامیذ حول المتجهات. 
4 المتجهات عه التعرف على الإزاحة 7التي تحول النقطة © إلى النقطة В‏ ع التأکید على الحفاظ على المسافة و قياس الزوايا. 
Ф‏ متوازي أضلاع ع إنشاء صورة نقطة بإزاحة معلومة. ع* يقدم ضرب متجهة في عدد حقيقي انطلاقا من وضعيات 
عه المفا А]‏ المنذسة المت دة ۳۹ التعرف على صورة قطعة و مستقيم ونصف مستقيم وزاوية هندسية بسيطة علما أن تحقيق هذه الكفاية سيتم في الجذع 
7 سی اھ اس ودائرة بإزاحة. المشترك العلمي و الجذع المشترك التكنولوجي. 


استعمال إزاحة في حل مسائل هندسية, 


سير الدرس ( أنشطة تمهيدية ) + المحتوى ( ملخص الدرس ) تمارين تقويمية و منزلية 
| تساوی متجھتین 


حرم 
18 
1 


لیکن АВС‏ مثلثا و | و ل وک ثلاث نقط بحیث : 


إذا کان -С‏ 48 فان [А0]‏ و [ВС]‏ لهما نفس المنتصف 


سے ہت م3 مب مب[ س ہ2 -чт‏ 
اذا کان [АЮ]‏ و [ВС]‏ لهما نفس المنتصف فان АВ -СП‏ با و و م و 0+ 


إذا کان АВ -С‏ فان الرباعي ۸806 متوازي الأضلاع 


إذا کان رباعي ۸806 متوازي الأضلاع فان АВ-СП‏ 


* شکل توضيحي : 


7 0 -- 2-20 6 И 


2 - استنتج أن النقط : | ول و ۷ مستقيمية. 


N 


ین 


3 


لیکن ۸860 متوازي الأضلاع . 


1) - آنشی النقط М:‏ و لا وم و 0 بحیث : 
سے 3 سے 3-5 يداه ——3 ہے 
و CP==CD‏ و ВХ--ВС‏ و АМ --АВ‏ 
2 2 2 
لبق يكت 


2) - أثبت أن الرباعي ММРО‏ متوازي أضلاع. 


6 
15 
۳3 


يعني آن : 


(АВ) // (СО) لهما نفس الإتجاه أي‎ СО. 


70 لهما نفس المنحى . 


. ۸8 = СО أي‎ (Хэл! ( لهما نفس المنظم‎ СӘ 


АВС‏ مثلث. 


1( - أنشئ النقطتين ۸ ول( بحيث : 40 + 48- АМ‏ 
AN - 48 - 0‏ . 


2 - آثبت أن : 8 منتصف القطعة [ММ]‏ 


لیکن АВС‏ مثلثا . 

1) - أنشئ النقطتين ع و ۴ بحيث : ДЕ - 448 -ЗАС‏ 
4F -- 6‏ . 

2 - أثبت أن المتجهتين ДЕ‏ و АҒ‏ مستقيميتين. 


3 - استنتج أن النقط : ۸ وع و٢‏ مستقيمية. 


ایا 
1 
۲ 


و 


و 


4 ) المتجهة المنعدمة : لیکن АВС‏ مثلثا . 


1 - أنشئ النقطتین | و [ بحیث : 11-7 و 27-346 . 


ДА = ВВ - 00 -‏ متجهة منعدمة 


۱ بت -۔ ۱ 2 - أثبت أن المستقیمین (1С)‏ و (ВЈ)‏ متوازیان. 
051 0= 18 فان : 8 = ۸ (۸ و 8 منطبقتان ) шанд ал‏ 


5( مقابل متج متجھة: 


O) 
۴ 


لیکن ۸800 متوازي أضلاع و 0 نقطة من المستوى. 


1( - آنشی النقط م و ۵ و 8 بحیث : 0۶-304 و РО-ЗАП‏ و 
ОК =30B‏ . 


2 - آنشی النقطة | بحيث 8001 متوازي أضلاع. 


ЯХ Зыха. а ДЕ ыла‏ 3( أثبت أن النقط : 0 و 0 و0 مستقيمية. 


كك بت أثيت أن المتحهتبن 9م و 48 مستقيميتا: 
رقاب ۰ 8- - 7 4( - أثبت أن المتجهتين РВ‏ و АВ‏ يميتان. 


5 - أثبت أن النقط : 0 و 6 و | مستقيمية. 


4 4 


مجمو زب 
o 03‏ ۳3 2 


|4 علاقة شال 
لتکن АВ‏ و ВС‏ متجهتين غير منعدمتين 


АВ +80 - 46 


АС «АВ ب- مجموع‎ 


مجموع المتجهتین АВ‏ و АС‏ هو المتجهة АЮ‏ 


بحیث الرباعي ۸806 متوازي الأضلاع. 


удсан 


* شکل هندسي : 


. متجهتان غير منعدمتین‎ АС و‎ АВ 


لننشی النقطة 0 بحیث : 40 + 48 - ۸4D‏ 


بن 7 


E. 


АВС‏ مثلث. 


1 - آنشی النقطتين ع وع بحیث : 248-= ДЕ‏ و 


1 


2 - آنشی النقطة М‏ بحيث : 4 - FM‏ . 


3 - بین أن المستقيم (ЕМ)‏ يوازي المستقيم (АВ)‏ . 


2 


4 - آنشی النقطة ل١‏ بحيث : ےہ 


5) - بین أن : 


6( لتكن Н‏ نقطة بحیث : 


. متجهتان مستقيميتان‎ ВС و‎ АМ 


ЯН --7‏ نين ان : 


3 


. AF 2 2-0 
2 


م و N‏ و !۲ 


. متجھتان غیر منعدمتین‎ CD و‎ АВ 


لننشی ع بحيث : 07+ 48 - AE‏ . 


من أجل هذا سننشی ع بحيث : (07 - ВЕ‏ 


أي ВЕРС‏ متوازي الأضلاع . 


АЕ - АВ CD 


7( ضرب متجهة فی عدد حقب 


أ)مثال 


لنعتبر المستقيم (АВ)‏ و) نقطة منه حیث: АВ = 4C‏ 


بما آن АВ‏ و АС‏ لیس لهما نفس المنحی و © - АВ‏ 


فإننا نکتب ©4 2-= 48 
3 


ونقول : المتجهة 8 4 تساوي جداء المتجهة АС‏ في العدد الحقيقي کت 
Өв,‏ 1 
АВ‏ متجهة غير منعدمة و К‏ عدد حقيقي . 


نسمي المتجهة АМ‏ جداء المتجهة 48 في العدد الحقيقي ء 


إذا كانت 


"АМ =) ۸48 : дэм (АВ) نقطة من المستقیم‎ М 


- إذا كان 0 < ) فان : АВ‏ و АМ‏ لهما نفس المنحی . 


-- إذا کان 0 > فان : АВ‏ و АМ‏ لهما منحیان متعاكسان. 


م و ۷۷/۸۰8 ثلاث نقط 
М‏ منتصف [АВ]‏ يعني أن МА --1МВ‏ 


كما أن МА-МВ-О‏ 


АМ -1МВ وأن 248 ے‎ 


АВ -2МВ - ۲ 


(а‏ النقط المستقيمية 
ЭЕ‏ تمرین تمهيدي 
لیکن ААВС‏ و| نقطة حيث: ЯГ--3Я8‏ 


2( بین أن ۸ و8 وم نقط مستقيمية 
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اشارة للحل 


1- شکل هندسي с‏ 


А 


)3 لنبین أن ۸ و8 وا نقط مستقيمية: 


لدینا 8--- 47 


ОУ‏ 4 و 47 لهما نفس الاتجاه 
وبالتالي (А1)5 (АВ)‏ متوازیان منطبقان لأن لهما نقطة مشتركة 


اذن ۸ و8 وا نقط مستقيمية 


ع4 خاصية 


۲ عدد حقيقي е‏ منعدم 


* / إذا كان ۰ 48 ۸= 40 فان النقط А‏ و 8 5( مستقيمية . 


р‏ )المتجھتان المستقیمیتان 
ع مثال : 
م و8 وب ثلاث نقط غير مستقيمية . 


لننشئ 0 بحيث : 7 - CD‏ 


ا 


(АВ) // (СО) يعني أن‎ C5 =- 4B 


نقول : 48 و СО‏ متجهتان مستقيميتان منحاهما متعاكسان . 


D 


خا 


(АВ) // (CD) فان‎ CD = КАВ : /إذاكان‎ * 


و نقول : АВ‏ و СР‏ متجھتان مستقيميتان . 


: ААМ) | 


)3 مثال وتعریف: 
ع مثال: 


. نقطة‎ М متجهة غير منعدمة و‎ АВ 


لننشئ النقطة М‏ بحيث : ۲ ۸۲ = АВ‏ 


< 
2 


00 
1 


لیکن АВС‏ مثلثا. 


1( - آنشی النقطتین Е‏ و ۴ مماثلتا © و ۸ على التوالي بالنسبة للنقطة 8 . 


2( - أنشئ النقطتین М‏ و № صورتا А‏ و © على التوالي بالازاحة التي تحول ع 


فا 
С:‏ 
ҮЭ‏ 


0 متوازي أضلاع و М‏ صورة С‏ بالازاحة ذات المتجهة 707ھ . 


1) - أرسم شکلا. 
2 - أثبت أن الرباعي ВСМП‏ متوازي الأضلاع. 


3( بين أن : (247 - "АМ‏ 


5 
Е. 


ММ ۲‏ = 48 يعني أن АВМ'М‏ متوازي الأضلاع . 


نقول М”:‏ صورة ۸/۸ بالازاحة ذات المتجهة 48 ونرمز لھا پوت бүр‏ 


آونقول: М‏ صورة ۸۸ بالاز احة التي تحول ВА‏ ونرمز لها کذلك ب: + و1 


. نقطة‎ М متجهة غير منعدمة و‎ ЯВ 


۲ صورة ۸/۸ بالإزاحة ذات المتجهة АВ‏ ( أو بالازاحة التي تحول ۸ إلى 8 ) 


يعني أن : ۲ ۸/۸ 48 أي ۸8۱۲ متوازي الاضلاع . 


ЕРбН‏ متوازي أضلاع و 0 نقطة من المستوی. 


1( - أنشئ М‏ صورة 0 بالازاحة التي تحول ع إلى ۴ . 
وات ھی ا ضر 001 بالإز اح دات اة СЕН‏ 


ай - 3‏ أن لا هي صورة 0 بالإزاحة التي تحول ع إلى 6 . 


بن11 


3 


. [ВС] منتصف‎ Е مثلث متساوي الساقین رأسه ۸ و‎ АВС 


نعتبر م الازاحة ذات المتجهة 54 . 


1( - آنشی النقط ۸۲ و 8 و © صور النقط ۸ و 8 Су‏ على التوالي 
بالازاحة ‏ . 


2( - أثبت أن ۸۰8 مثلث متساوي الساقین . 


3( بین أن ۸ منتصف [80] . 


2( خاصية أساسية : 


ع تمرين تمهيدي 


لنعتبر الإزاحة + ذات المتجهة и‏ 


اذا كانت м’‏ و № صورتي М‏ و لا على التوالي 
بإزاحة 


. MN - ۷۲ 77١ ۰ فان‎ 


3 - صور بعض الأشكال : 


|( صورة مستقيم : 


4 مثال 
АВ‏ متجهة غير منعدمة و (ЕЕ)‏ مستقيم 


لننشی صورة (ЕЕ)‏ بالإزاحة ذات المتجهة 48 . 


لنضع ”ع و ۳ صورتي ع و۴ على التوالي بهذه الا زاحة 


ЕЗ 
N 
3 


نعتب الازاحة + التي تحول ۸ إلى 8 . 


1( أنشئ ”ع صورة ع بالازاحة + . 

2 - أثبت أن المثلث ٣‏ قائم الزاوية. 

3( - استنتج أن В‏ منتصف [۲۲] . 

4( - لتکن М‏ نقطة من الداثرة (С)‏ تختلف عن Е‏ و ۲ . 
أ) -- أنشئ М‏ صورة ۸۸ بالازاحة га‏ 


ب) -- بین أن المستقیم (ЕМ)‏ عمودي على المستقيم ЦЕМ”)‏ 


М хэл,‏ نقطة ما من المستقیم (ЕР)‏ حیث:'/] صور تھا 


بما أن М‏ من المستقيم ЕС (ЕЕ)‏ و۴ و/۸ نقط مستقيمية 


إذن يوجد عدد حقيقي К‏ حیث EF =K ЕМ‏ )1( 


کت 
دن 
2 
3 


0 مثلث قائم الز اویة في А‏ 


و 777 متجهة غير منعدمة. 


1( أنقل الشکل في دفترك. 
2 - آنشی ۸ و 8 و 0 صور ۸ و 8 و 6 على التوالي 


بالإزاحة التي تحول ع إلى Е‏ 


3( - أثبت أن المثلث ۸80 قائم الزاوية. 


(ВС) // (ЕС) : بين أن‎ (4 


وحيث ۴ و و ۱ уна‏ و۴ و على التوالي بالإزاحة ذات المتجهة АВ‏ 
فان : و " ۱۸۲ (2)ЕМ = E‏ 
من (1) و(2) نجد : ' ۱۸ < ۱۳۱ E‏ 
إذن ”ع و٣‏ و N‏ نقط مستقيمية 
АЛЬ,‏ كلما تحرکت ۸علی المستقيم (ЕЕ)‏ فان М‏ تتحرك على المسنقیم (ЕР)‏ ( والعکس 
صحیح) 
إذن نقول صورة المستقیم (ЕЕ)‏ بهذه الا زاحة هو المستفیم (ЕР)‏ 
ЕЕ = ۱/۲ «ээ,‏ فان (ЕЕ)‏ يوازي (Р)‏ 


Ё‏ خاصیة 


صورة مستقیم بإزاحة هو مستقيم يوازيه 


ع / ملاحظة هامة : 
لانشاء صورة مستقيم باز احة نحدد نقطتین مختلفتين على هذا المستقیم 


ثم ننشئ صورتیهما بنفس الازاحة . 


ب)استنتاج 
ع صورة قطعة : 


صورة قطعة [ЕЕ]‏ بازاحة هي القطعة [۲۶] بحیث : 


و سیکون لدینا : (ЕР)//(ЕР)‏ و ЕР-ЕР‏ 


ع صورة نصف مستقیم : 
صورة نصف مستقيم (اع] بإزاحة هي نصف المستقيم |ЕР)‏ بحيث : 
على التوالي بنفس Р‏ و Е‏ هما صورتي ЭР‏ ”ع 


و سیکون لدينا : (6۳(//)6۳) 


: صورة زاوية‎ га 


صورة زاوية 408 بازاحة هي الزاوية 4'0'8 بحيث : 


. و "0 و 8 هي صور ۸ و 0 و 8 على التوالي بنفس الإزاحة‎ А 


و سیکون لينا + ۸4۱0۱8۰ - АОВ‏ 
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* / مثال : 


. متجهة غير منعدمة و ۳ زاوية‎ АВ 


777 صورة‎ ЕРА 


بالاز احة التي تحول ۸ إلى 8 . 


علله صورة دانرة : 


صورة داثرة (ع ) مرکزها 0 و شعاعها 7 هي الدائرة ر ‏ ) مرکز‌ها 


0 صورة 0 بنفس الازاحة و لها نفس الشعاع ۲ . 


* مثٹالء 


8 متجهة غير منعدمة و(م) داثرة مرکزها 0 و شعاعھاء . 


لننشئ الدائرة ):0( صورة (Ф)‏ 


بالإزاحة التي تحول А‏ إلى 8 . 


لدینا : 


0 صورة 0 بالازاحة ذات المتجهة ЛЕ‏ 


۲ صور: ۸ УЬ‏ احة ذات المتجهة „АВ‏ 
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إذن : 


ОМ = ۲‏ 
و بما أن r‏ = 01۸ فان ۲ = 0'۸ 
و منه ننستنتج أن للدائرتين نفس الشعاع ۲ . 
* / ملاحظة هامة ۰ 
لانشاء صورة داثرة بازاحة ننشیء صورة المرکز بنفس الاز احة 


ثم . .. ۳ بنفس الشعاع ۲ 


| احدائیتا نقطة : 


۱ 1 


المستوى : التالتة تانوي انعداحي 
САС1:10  : лла‏ 


من اعدا؛ وتقلیم : >. المصضفی‌ترشیش 


القدرات المنتظرة 
# تحدید إحداثيتي متجهة. 
عد تحدید احدائيتي منتصف قطعة 
عه تحديد إحداثيتي مجموع متجهتين 
تحديد المسافة بین نقطتين معرفتين بإحداثيتيهما. 


و) مثال : 


توجيهات تربوية 
ع التذكير بأأفصول وأرتوب نقطة و تثبيت المصطلحات ثم 
الاستعمال و التمثيل. 
ЭЕ‏ ينبغي ربط إحدائيتا نقطة باحسدائيتي متجهة 


تمارين تقويمية و منزلية 


هذا 
С.‏ 
3 


نعتبر المستوی منسوبا إلى معلم ممنظم متعامد 
( : ]:0). 


1 - آنشی النقط : (1:3-)24 و В(4:--2)‏ 
و С(2;4)‏ و )3;9-(0 و E(-8;-6)‏ . 


نعتبر (р)‏ و )81( مستقیمان متعامدان في О‏ و مدرجان بحیث : 


. 0[ وحدة تدريجه هي |0 و )11( وحدة تدريجه هي‎ (ГР) 


نقول أن المستوی منسوب إلى معلم متعامد ( ل: 0:7) . 


2 - حدد إحداثيتي كلا من النقط : ۲ وM‏ و لا 
منتصفات [АВ]‏ و [80] و [ЕС]‏ على التوالي. 


3( - حدد احدائيتي ЭХ‏ من المتجهات : АВ‏ و 
DC‏ و ВЕ‏ و 3246 و ED‏ 

و 41+48 و BD-DC‏ و 
2ED + BC‏ . 
4( - آثبت أن الرباعي ۸800 متوازي الأضلاع. 


5( - حدد إحداثيتي 8 بحیث : 280 - B۸‏ . 


N 
9 
Е 


ع النقطة 0 تسمى : أصل المعلم ( 0:7[:7). 
ع المستقیم )01( بسمی : محور الأفاصیل . 


ع المستقیم (ОЈ)‏ یسمی : محور الأراتيب . 


6( ملاحظة 
إذا کان 01-01-1 نسمي (0:7:7) : معلم ممنظم . 


2( إحداثيتا نقطة : 


(а‏ مثال 
المستوی منسوب إلى معلم متعامد ممنظم ( 0:1:7) . 


وذ تی ]411 )4 т‏ من |1 24 ی 


(0:7:7) معلم Адал‏ متعامد للمستوى. 


1) -أنشئ النقط : (4)3:2 و В(1-2)‏ و 
.С(-5:1)‏ 


2( - أثبت أن المثلث АВС‏ قائم الزاوية. 
3( - حدد إحداثيتي النقطة ع منتصف القطعة [АВ]‏ . 


4) - حدد إحداثيتي النقطة ع إذا علمت أن © منتصف 
القطعة [ВЕ]‏ . 


(059) 
С 
1 


نلاحظ أن العدد Хт‏ هو أفصول النقطة ۱1 على محور الأفاصيل 


العدد Үт‏ هو أفصول АЫ‏ 2 علی محور сай Л!‏ 


نقول : الزوج (Хт Үт)‏ يسمى زوج احدائیتا النقطة га‏ 
نكتب т(Хт Уп)‏ 
يسمى العدد ملاب آفصول النقطة مم 


العدد ملاب آرتوب النقطة مم 


(0:7:7) معلم ممنظم متعامد للمستوى. 


В(-1-2) النقط : (4)3:1 و‎ дэ 
.20:(( و‎ С(0,2) و‎ 


1) - آنشی النقط А‏ و8 و©. 


2( - حدد АЙ‏ المتجهة ДВ‏ ثم أحسب المسافة 
8 . 


3 - أحسب х‏ و بر بحيث يكون الرباعي 
0 متوازي الأضلاع. 


4( - حدد احدائيتي О‏ مركز متوازي الأضلاع 
ABCD‏ . 

ره سواہ 1 اھ م 1. 
5 - نعتبر النقطة Ко <. к|2-3)‏ 


نتصف القطعة ЛАВ|‏ 


)0:1:7( معلم متعامد ممنظم منسوب للمستوى 


كل نقطة М‏ في المستوی مرتبطة بزوج ( رر ز: ر ] يسمى زوج إحداثيتي النقطة 
۸ 
العدد ху‏ يسمى : أفصول М‏ و العدد Уу‏ یسمی آرتوب ۸) 


Хи 


| (eis) کہ‎ 


4 إذا کان (0:7:.7) معلما للمستوی فان : (0)0:0 و (7)1:0 و (0:1) J‏ . 
4 إذا كانت М‏ تنتمي إلى (01) فان : (0: پر×) .M‏ 
4 إذا كانت М‏ تنتمي إلى )08(0: | .M (буу‏ 

(а‏ تمرین محلول 


نعتبر المستوی منسوبا إلى معلم ممنظم متعامد (ل: :00 . 


لاحظ الشکل الاتي : 


»423 
(О:1:7)‏ معلم ممنظم متعامد للمستوى. حدد احدائيتي 
المتجهة АВ‏ في کل من الحالات الآتية : 


(2:4-) 8 و (3-:۸4)1 
B(-11)‏ و (۸4)0:5 


1 1 - 4. 
А 6 و‎ В( 5;2) 
4)4:-4( و‎ В(4;4) 


ایا 
С.‏ 
3 


1 - حدد احدائيتي کل من النقط : .م و 8 و© و ] و۴ و ۷ و لا . 


2 - آنشی النقط : АХ-13)‏ و (2-:4)' В‏ 


м 
з 
В 2 
: 1 

м 

+ Ф. 

-4 3 2 1 

: А 
с 2 
3 


و (0:4) ) و C(-2;0)‏ 


نعتبر المستوى منسوبا إلى معلم ممنظم متعامد 
Хаи)‏ 


1( - آنشی النقط : Е(-3:4)‏ و Е(;-2)‏ و 
(6:1) ۸ و (2:7) ۸۷ . 
2 - بین أن الرباعي ЕЕММ‏ متوازي الأضلاع . 


3( - حدد إحداثيتي النقطة О‏ مركز متوازي الأضلاع 
۱۷ء 


O) 
3 


|| احدائیتا متجهة : 


1) مثال 
لنعتبر المستوی منسوب إلى معلم متعامد ممنظم (ل: از (О‏ والشكل التالي : 


۸)10 : 8) 


۲-۰ سر‎ РЕ - 8(20:-3) 


انطلاقا من النقطة В‏ نتنقل ب10تربیعات نحوی الیسار وب11 تربيعة نحوی الأعلى 
نعبر عن هذا التنقل بالزوج )10:11( 


ونقول : زوج إحداثيتا المتجهة ВА‏ هو الزوج (11: 10-) 


(0:7:.7) معلم متعامد ممنظم للمستوى. 


هل А Ы‏ و 8 و € مستقيمية في الحالات الاتية : 


1 [1 
АС:-с 
65-3) 


* В(4;5) 0 
ш" 
60 
А(1,2) 


(1:3-) ور * 
(1:1-) © 


لہ 
۳ 
р‏ 


۸4 )1:2( 
* В(2:-3) 
С (0;1) 


باه 
(0:4) 8 


6 
0)2) 


ээж‏ 0ے 
ونکتب: (10:11-) р ВА‏ 


1 
11 
ولدینا حسب الشکل :(3-: 8)20 

)8; ۳ 
نلاحظ أن أفصول А‏ ناقص أفصول В‏ يساوي أفصول ВА‏ )10- =10-20( 


آرتوب ۸ ناقص آرتوب 8 يساوي آرتوب ВА‏ )11-))3--8( 


: 10-0 
دون الجوء إلى الشكل يمكن أن نکب اعماد على адь‏ كل من ۸و8 : | 2 
) 


2( - تعریف : 
)0:1:7( معلم متعامد منسوب للمستوی 
إذا كانت 4(Хд:у,)‏ و ( و زو ع) 8 نقطتین فان : 
إحداثيتي المتجهة АВ‏ هما : ×× و Ув-Уд‏ 
тээ?‏ ونكتب : Уд)‏ وم : رد و6 48 
3) تمرین تطبیقی 80 


ДОЗ) نقطتان من المستوی المنسوب إلى معلم متعامد‎ В )1:-5( و‎ А(-21:3) 


لنحسب إحداثيتي المتجهة АВ‏ و 84 و 0۸ و ОВ‏ 
اشارة للحل 


(0:7:.7) معلم متعامد ممنظم للمستوی. 


نعتبر النقط : )4(;2 و 8В(2:0)‏ و 
С(4;5)‏ و D(6;1)‏ . 


1( - حدد العدد الحقيقي يى الذي یحقق 
CD - 8‏ . 


. (AB) // (CD) استنتج أن‎ - (2 


ОО 
۳ 
3 


لدينا : إذن : “АВ(3:-8)‏ 


5-8 -ع حا ورد و 


4 ) استنتاج 


(а‏ تساوي متجهتین 


)0:1:7( معلم متعامد منسوب للمستوی 


АВ‏ و С‏ متجهتان غير منعدمتین 
0090" 
АВ -‏ يعني أن : 


а‏ ار و 


Аа (0,1,7)‏ متعامد ممنظم للمستوى. 


1 - آنشی النقط : А(-3:-2)‏ و В(4:3)‏ و 
С(5;-2)‏ و (3:2-)م و (3-:4) 7 . 

2( - آحسب احدائيتي النقطة М‏ إذا علمت أن 
2MA +312 =O‏ . 

3 - آحسب احدائيتي النقطة ل۸ إذا علمت أن 
NC +2۸ +32 =O‏ . 


4( - حدد احدائيتي کل من Р‏ و © و 8 منتصفات : 
[АВ]‏ و [С0]‏ و [ЕА]‏ على التوالي. 


0 
9 
р 


) إحداثیتا منتصف قطعة : 


)0:1:7( معلم متعامد منسوب للمستوى 


إذاكانت М‏ منتصف قطعة [АВ]‏ فان ٣۴۳‏ لظ 


: )احدائیتا مجمو ع متجهتين‎ с 


)0:1:7( معلم متعامد منسوب للمستوی 
АВ(а:5)‏ و С(с:4)‏ متجهتان غير منعدمتین 


احدائیتا المتجهة ЯВ-С‏ هما : ажс‏ و b+d‏ 


ونکت ۰۱ 4ٔ مب دن 21 


( [:0:7) معلم متعامد ممنظم للمستوی. 


1) - آنشی النقط : (2:1-)4 و В(-4:3)‏ و 
С(13)‏ و (1-:5) М‏ . 


2( - آحسب (حدائيتي كلا من المتجهتین АВ‏ و 
СМ‏ ثم آحسب المسافة 48 . 


3 - حدد احدائيتي ( بحیث یکون الرباعي 
АВС‏ متوازي الاضلاع . 


4( - حدد إحداثيتي النقطة | مركز متوازي الأضلاع 
.ABCD‏ 


5( بين أن المتجهتين АВ‏ و СМ‏ مستقيميتان. 
6 - نعتبر النقطة Е(5;х)‏ . آحسب ‏ إذا علمت 


أن المستقيم (АВ)‏ يوازي المستقيم (ЕС)‏ 


5 
ҮЭ 


++ عخداء متا فى عند ليش‎ ЛОС 


( 0:7:7) معلم متعامد منسوب للمستوى 


(0:) 418 و ) эмс‏ حقيقي غير منعدم 
إحداثيتا المتجهة КАВ‏ هما : Ка‏ و КЬ‏ 


۲ 4 (Ба; КЬ) : ونکتب‎ 


([:/:0) معلم ممنظم متعامد للمستوی. 


1( - آنشی النقط : Е(-6:,3)‏ و Е(2;7)‏ و 
(3-:3) 0 . 


сад! - (2‏ أن المثلث ЕЕС‏ قائم الزاوية. 


3( - نضع БЕС̧ =а‏ . أحسب 


0 و 51206 و tand‏ 


دب 
حرم 
198 
Н‏ 


۱۱| المسافة بین نقطتين : 


1- مثال 
لنعتبر المستوى منسوب إلى معلم متعامد ممنظم ([: از 0) والنقط (8; ۸)10 ؛(3-: 8)20 М‏ 


من خلال الشكل نلاحظ أن : АМ=11‏ و 80/10 


فلنحسب ۸8 أي 8۸ 


([:0:7) معلم ممنظم متعامد للمستوى. 

1( - أنشئ النقط ٠‏ 
С(С413) ;;‏ زر )8(0,4 زر (4)2:1 
GCOS):‏ پر FEI‏ پر (2:2)ھط 


2( - حدد احدائيتي 0 بحيث يكون ۸80۲ متوازي 
الأضلاع. 


3( - المستقيم ХА!‏ من 0 و الموازي للمستقيم (АС)‏ 
یقطع المستقیم (АВ)‏ في النقطة М‏ . حدد إحداثيتي ۱۸ . 


4( - حدد احدائيتي النقطة М‏ ممائلة النقطة В‏ بالنسبة 
للنقطة ° . 


5( بين أن النقط М:‏ و0 و لا مستقيمية. 
6( - بين أن المثلث ЕЕС‏ قائم الزاوية. 


7( - حدد إحداثيتي مركز الدائرة المحيطة بالمثلث 
EFG‏ . 


لدينا АВМ‏ مثلث قائم الزاویة في М‏ 
إذن حسب مبرهنة فیتاغورس المباشرة نجد: АВ2=ВМ?+АМ?‏ 


АВ2=102+112 أي‎ 
АВ <۰/10* +112 وبالتالي‎ 


АВ-(20-10у -(8-(-3)Р أي‎ 


في معلم متعامد ممنظم 


إذا كانت (ر زد 40 و В(хр;ув)‏ فان : 


ا و 


3 )تمرین تطبیقی 


في المستوی المنسوب إلى معلم متعامد( ل: 0:7) نعتبر النقطتین (1:3-)۸4 و 


آحسب کل من АВ‏ و۸ا ЈВ‏ 


В (3,2) 


عنوان اليرص : معادلة مستقیم 


р‏ ميك الإخهاز : 6 ساعات 


من إعداء وتقلیم: ۓ, المصضفی‌ترشیش 


المکتسبات القبلية القدر ات المنتظر 5 
# الدالة لتالفية و تمثيلها المبياني له تحدید المعادلة المختصرة لمستقيم. 
4 احدائیتا منتصف قطعة ٭ التعرف على توازي مستقیمین من 
зь‏ 9 اھ أضلا خلال میلیهما. 
Эн‏ 2 ٭ التعرف على تعامد مستقيمين من 
Е‏ مبرهد 2 عورس خلال میلیهما. ж‏ ينبغي الربط بین معادلة مستقيم والدالة التألفية 
# المسافة بن نقطين ع استعمال الهندسة التحليلية في حل Ф‏ يكون المستقيمان: 
مسائل. ax +b‏ = مر :)2( 
(А): у =a'x +b'‏ 


متوازيين إذا وفقط إذا а'= асі‏ 
متعامدين إذا وفقط إذا كان.1-= 2.4 


ےل ربط هذه الفقرة بحل نظمة معادلتين من الدرجة الأولى 
بمجھولین. 


سير الدرس ( أنشطة تمهيدية ) + المحتوی ( ملخص الدرس ) 
| المعادلة المختصرة لمستقیم غير مواز لمحور الأراتيب : 
مدخل 
لنعتبر الدالة التآلفية ۶ التي تمثيلها المبياني هو المستقیم )0( 


إذن (х) = ах+р‏ 
لنضع (а; В)‏ 4 نقطة من )0( و В )5: и)‏ نقطة أخرى من )0( 
с‏ لمر = (۵) أو = (نه) كر 


وبالنالي: یت 0 0 т СҮРЭГ‏ عدد حقيقي 
0-۵ 0-۵ 


f)x)=mx+ط‎ с 
(یم) كر‎ =то+Ь = В وبالتالي‎ 


إذن =p‏ ,2-۸0 = 9 حیث م عدد حقيقي 
وبالتالي тх+р‏ <(×)1 
дээ,‏ أن لکل نقطة М(х гу)‏ من المستقیم )0( نجد (×)۷-۶ 
إذن у=тх+р‏ 
ملاحظة :كل نقطة زوج إحداثيتيها يحقق у=тх+р‏ فهي لن تکون خارج المستقيم )0( 
نقول : المعادلة у=тх+р‏ تسمى المعادلة المختصرة للمستقيم )0( 


.)0( يسمى ميل أو المعامل الموجه للمستقيم‎ т эм! 


تمارین تقویمیة و منزلیة 
تمرین 1 


حدد المعادلة المختصرة للمستقيم (АВ)‏ في كل من الحالات الاتية 


В(-4:1) و‎ А(2:-5) (| 
В(1-5) ب ()4(3:3 و‎ 


В(-54) و‎ А(2:0) (с 


د) 4(2-2 و В(4:-4)‏ 


203.» 


مستوی منسوب إلى معلم متعامد منظم (0:1:7) . 
نعتبر النقط : (4)3:1 و (1-:1-)8 و (2-:0)0 . 


1( - بین أن المعادلة المختصرة للمستقیم (АВ)‏ هي : 


211 
752772 


1( - تعريف : 


المتساوية узтхар‏ تسمی المعادلة المختصرة لمستقیم . 
العدد م يسمى САА!‏ أو المعامل الموجه . 


العدد р‏ بسمی الار توب عند الاصل . 


т‏ وم عددان حقیقیان معلومان 


کحم 


ОА - (2‏ 1 : معادلة مستقیم غير مواز لمحور الأراتیب : 


ميل المستقيم ((1) هو العدد Су‏ 


الأرتوب عند الأصل هو العدد 5- 


3( - № 2 : انشاء مستقیم معرف بمعادلته в‏ 


Ае заа‏ النقط М (х;у)‏ التي تحقق المتساوية : م + у= тх‏ هي 


2( - حدد قيمة а‏ إذا علمت أن : є(АВ)‏ © . 


3 - حدد إحداثيتي النقطة М‏ تقاطع المستقيم (АВ)‏ و محور 
الأفاصيل. 


4) - حدد إحداثيتي النقطة М‏ تقاطع المستقيم (АВ)‏ و محور 
الأراتيب. 


تمرين3 


المستوى منسوب إلى معلم متعامد منظم (О;1;Ј)‏ . 


1 0 "РЭГ" 7 
Е تحن‎ ٠ مستقيما ذا المعادلة‎ )۸( одын 


1( - حدد المعامل الموجه للمستقيم (А)‏ . 


2( - من بين ААШ‏ الاتية حدد التي تنتمي إلى المستقيم (۸) : 
1 2 
(4-:2) 4 ز ө(5-) 1442(0:-5) ; BG;-2)‏ : 


ار 2-2 0 


2 


3 - آنشی المستقیم (А).‏ 


لشىئ المستقيم )1( 
1- +2 - پر :)1( 


لدينا : 


إذن : 


|К 


М (х;у) 


الذي معادلته المختصرة هي : 


تمرین4 


في المستوی المنسوب إلى معلم متعامد ممنظم )/,0:1( نعتبر 
النقطتین : 


„В (-2;5) و‎ 4 )2:3( 


1( - حدد المعادلة المختصر: للمستقیم (АВ)‏ 
2 - نعتبر المستقیم (р)‏ ذو المعادلة : 3- 03-- у‏ . 


بين أن المستقيم )0( يوازي المستقیم (АВ)‏ . 


3 - بين أن المستقيم (ا) ذوالمعادلة : 4<0+ بر 2х‏ 
هو واسط القطعة [АВ]‏ . 


4( - نعتبر النقطتين : С(1;-2)‏ و Е(а:-4)‏ بحيث а‏ 


عدد حقيقي. 
آوجد ма!‏ الحقيقي ى إذا علمت أن الرباعي АВСЕ‏ متوازي 
الأضلاع. 


المستوی منسوب إلى معلم متعامد мама‏ (7: 0:7). 


4 مدخل نعتبر المستقيم (0) ذو 2у-2х-3-0 : АА‏ 
لنعتبر الدالة التالفية التي تمثیلها المبياني هو المستقیم (۸8)حيث : (хв VB ۳ (ха Уд‏ ” 


. (0) حدد ميل المستقيم‎ - (1 Қх)=ах+Ы إذن‎ 
XB )=ах в +о=у و‎ ١1 ١ 
ےت‎ Гел) ری فو‎ 


X4 XB 
حدد ا لمعادلة المختصرة للمستقيم (۸) المار من النقطة‎ - 4 
. )0( و العمودي على المستقيم‎ 8 )2:3( 


لدینا و _ 7*8۱ 967 _ ах,-ахв‏ )6+ رھ)-(ض+رھا_ в)‏ [-( © ل 6 - نعتبر النقط : (2:1)© و (2-:1) E‏ و “Р(0:55)‏ 


X4 XB Хав X4 XB (ха хв) 
ثم حدد ميله.‎ (ЕС) أ) -- أوجد المعادلة المختصر: للمستقيم‎ 
تو‎ | Га) Ов) و سحو‎ 
و ع و ۴ مستقيمية.‎ С ب) -- أثبت أن النقط‎ X4 Хв Ха Хв ٥ 


4 خاصية : إذا كانت ( رز ×)4 و (хув)‏ 8 نقطتين مختلفتین بحيث 
X4 Хр‏ 
تمرین6 


المستوی منسوب إلى معلم متعامد منظم (0:1:7) . 


فان ميل المستقیم (АВ)‏ هو العدد : Тав‏ 


: تطبيقات‎ Ф 


أ- تحديد المعادلة المختصرة لمستقيم معرف بنقطتين : 


لنحدد المعادلة المختصرة للمستقيم (АВ)‏ : (2-:1) ۸4 
(2:3-)8. 


لدينا المعادلة المختصرة للمستقيم (АВ)‏ على شکل : +p‏ دوع بر : ([48) . 


بما أن النقطة (2 -:1) 4 تنتمي إلى المستقيم (АВ)‏ فان 


1( - آنشی النقط : )4(2;2 و В(0:-1)‏ و С(-3:4)‏ 


2 - حدد معادلة للمستقیم ДА) (К)‏ من © و العمودي على 
المستقیم (АВ)‏ 


3( - حدد معادلة للمستقيم (ا) المار من С‏ و الموازي للمستقيم 
(АВ)‏ . 


تمري 7 


نعتبر (Л)‏ مستقیما معادلته : 12=0- -3y‏ ×2 . 


1 - حدد احداثيتي النقطة ع تقاطع (Л)‏ ومحور الأفاصیل. 


2( - حدد احدائيتي النقطة ع تقاطع (Л)‏ ومحور ЗАЙЛ!‏ 
3 - آنشی المستقیم (А)‏ في المستوی المنسوب إلى معلم 
متعامد ممنظم )/,0,1(- 

4 - حدد معادلة للمستقیم (ا) ЛА‏ من النقطة )2-:4(3 و 
الموازي للمستقیم (ش) . 


5( - حدد معادلة للمستقیم (К)‏ المار من النقطة (5:2-) 8 و 


-2---1-р 
7 
3 р 
р=-2+3 
2 -6+5 
3 
-1 
бин: 
(48) у= 2х هي : ج‎ (АВ) و بالتالي فان المعادلة المختصرة للمستقيم‎ 


لدینا معادلة المستقیم (۸) علی شکل : 


. (А): у =3х +p 


لنحدد م : 


6( - استنتج الوضع النسبي للمستقیمین (ا) و (ک) . 


المستوی منسوب إلى معلم متعامد ممنظم ( ل: 0:7). 

у =2х -3=0 : المستقیم (0) ذا المعادلة‎ хэ 

1( - حدد ميل المستقیم (0) . 

2 - آثبت أن النقطة (1:1-) 4 تنتمي إلى المستقیم (0) . 

3 - هل المستقیم )1( ذو المعادلة : 

للمستفیم )0( . 

4( - حدد معادلة للمستقیم (Л)‏ المار من النقطة (2:3) В‏ و 

العمودي على المستقیم (0) . 

5) - نعتبر النقط : С(2:1)‏ و Е(;-2)‏ و (5-:0) ۳ . 
أ) -- آوجد المعادلة المختصرة للمستقیم (ЕС)‏ ثم حدد میله. 


ب) -- أثبت أن النقط © و ع و ۴ مستقيمية. 


у - 27 -5‏ مواز 


بما أن النقطة (1-:2) £ تنتمي إلى المستقیم (А)‏ فان : 


تمرین9 
-1=6+р‏ 
р--1-6‏ 1( آنشی النقط : )3-:4(2 و В(0:3)‏ و -С(-4:0)‏ 
ғ Шивээ?‏ 
[АС]‏ و [ВС]‏ على التوالي . 
و (6)). 
4( - حدد معادلة للمستقیم (0) المار من النقطة В‏ والموازي 
5) - حالات خاصة . ۱ 5 
5( - حدد معادلة للمستقيم (Л)‏ المار من النقطة © والعمودي 
2 ۲ على المستقیم (06) . 
» المعادلة المختصرة لمستقیم ( )مار بنقطة معلومة А‏ و يوازي محور 
р" 23‏ 29 7 ك0 = - 1- + = بحيث عدد 
4 جميع النقط التي تنتمي إلى المستقيم (Р)‏ لها نفس الأرتوب уд‏ 0 5-2 + بر( (+ (2-k )x‏ 
< معادلة مستقيم (Л)‏ مار بنقطة معلومة 4 و يوازي محور الأراتيب هي : 228 
иог,‏ حدد КАА‏ إذا علمت أن ميل المستقیم )0( هو 5 . 


عه جميع النقط التي تنتمي إلى المستقيم (Л)‏ لها نفس الأفصول ха‏ 
عه المعادلة المختصرة لمحور الأفاصيل هي у=0х+0‏ 


І‏ التوازي_والتعامد : تمري10 
لاحظ الشكل الآتي بحيث المستوى منسوب إلى معلم متعامد 
1) - توازي مستقيمين : ممنظم (0:1:7). 


لہ مدخل 


لیکن المستو ی مذسو ب إلى معطم متعامد ممنظم )0:14(« )0( و('0) مستقيمان متوازيان يخالفان (ОЈ)‏ 
у = mx+p хээ‏ : )0( و 2۳۸۵ у‏ :(ظ) 
1( بين أن للمستقيمون (0) و('0ا) نفس !»4 
2( لنعتبر المستقیم ("0]) حيث له تفس ميل لمستقيم )0( “пүхэр"ч‏ ۷ : )"0( 
بین أن )0°( و("0]) متوازیان 
3( تظذن خاصية 5 


# إذا کان مستقيمان متوازيين فان لهما نفس الميل . 


# إذا كان لمستقيمين نفس الميل فإنهما يكونان متوازيين . 


: تطبيق‎ Ф 
"ТЭЭ (р) في المستوی المنسوب إلى معلم متعامد ممنظم نعتبر المستقی‎ 


1- پ2 = (D):y‏ 
حدد معادلة المستقيم (۸) ХА!‏ من النقطة (1:2-) 4 (Р) ам»‏ بت 1 )0 
الحل 


لدينا المعادلة المختصرة للمستقيم (۸) هي : =тх+р‏ بر : (۵). 


بما آن (ھ) // (р)‏ فان : 2 


1( - حدد معادلة مختصرة لكل من المستقیمین )0( و 
= 711 . 
(К)‏ . 
2( - حدد معادلة المستقیم (ا) إذا علمت أن // (ا) 
إذن : (К) (А):у-2х-р‏ . 
و بما أن А є(А)‏ فان 
2=2х(-1)+р‏ 
2==2+р‏ 
р= 2+2‏ 


р-4 


و بالتالي فان المعادلة المختصرة للمستقيم (А)‏ هي : 4+ ×2= ر (А):‏ 


2) - تعامد مستقیمین : 


له مدخل 
نشاط 1 
لیکن المستوى منسوب إلى معلم متعامد ممنظم (ل:0:1) 
)0( و۔'0]) مستقیمان у =2х+1 хээ‏ :)0( 
у= тх +2‏ :)0( و جذاء ميلي (0]) و('0) يساوي 1- 
1 ) بن أن )0( و('0) متعامدان 
2) ماذا تلاحظ؟ 


نشاط 2 


لیکن الم‌ستو ى مذسوب الى معام متعامد ممتطم (ЫЈ)‏ 

)0( و (0) مستقیمان متعامدان хэд‏ 7- ×5 = ۷ : (0) و (۸)2:3 نقطة تعامدهما 
1 ) حدد السعادلة المختصرة للمستقيم )"0( 

2) ماذا تلاحظ ؟ 


ع خاصية 


عل إذا كان مستقیمان متعامدین فان جداء میلیهما يساوي 1- . 


# إذا كان جداء ميلي مستقیمین يساوي 1 - فانهما یکونان متعامدین . 


ع تطبیق : 
في المستوى сауны!‏ إلى معلم متعامد ممنظم نعتبر المستقيم (О)‏ معادلته المختصرة 


(D):y =2х -1 


حدد معادلة المستقیم (А)‏ المار من النقطة А(-12)‏ و الموازي للمستقیم )9( 


لدینا المعادلة المختصرة للمستقيم (А)‏ هي : (А):у-тх-р‏ 


بما آن (л)‏ 1 (2) فان : 


و بما أن А є(А)‏ فان : 
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المكقييات القرلية 
эь‏ ومعادلة مستقيم 
۹ المعادلات بمجھول واحد 
ع المسائل 


مياق اللإتجاز : 


من إعذاء وتقلیم: >. المصضفی‌ترشیش 


0 ساعات 


القدرات المنتظرة 


ع حل نظمة معادلتین من الدرجة الاولی بمجهولین 


з‏ حل نظمة معادلتین من الدرجة الأولى بمجهولین 
ЭМ»‏ 


لہ ترییض وضعيات تؤول في حلها إلى نظمة 
معادلتين من الدرجة الأولى بمجهولين. 


توجيهات تربوية 

للل یتم الربط بين حل نظمة معادلتين من الدرجة 
الأولى بمجهولين ومعادلة مستقيم. 

ع يعتمد في حل النظمات على طريقتي التعویض 
والتأليفة الخطية. 
من الدرجة الأولى بمجهولين في وضعيات 
مستقاة من الواقع المعيش أو من مواد دراسية 
أخرى. 


| نظمة معادلتين من الدرجة الاولی بمجهولين 


1)مدخل 
لنعتبر عددین حقيقيين مجموع ضعف الأول مع ثلث الثاني يساوي 2 . وفرق الأول مع ضعف الثاني يساوي 6 
لنضع ‏ العدد الأول ولا العدد الثاني 
1 
2= مر + ر2 
37 
اذن یمکن ترجمة هذه المسالة إلى ауду,‏ 26 2 7 ۲ 


نقول هذه الكتابة التي توصانا الیها هي لنظمة си Шал‏ من الدرجة الأولى بمجهولین ‏ ولا 


نظمة معادلتين من الدرجة الاولی بمجهولين تکتب على الشکل 
سرت جح التالي 


ах +Бу -с 
a'x +b'y 6ح‎ 


за‏ او »و за’‏ "او أعداد حفیقیة معلومة 


! 


СУ ۷عددان حقیقیان مجھو‎ 5х 


تمارين تقويمية و منزلية 


2 


حل مبيانيا النظمات الآتية : 


х-2у-1 1 22 -у--1 
1. 0 шан 
Х-1-у41 
"2 3 و‎ 
3 2 ۲ -5 =0 
2 تمرین‎ 


حل باستعمال طريقة التعویض النظمات الآتية : 


2х - =1 ۲ 3 -2y -1 < 0 
a a +у 2-2 
× - 2y =3 x +3y +2 =0 
8 +3y =5 ۳ + - 2 <0 


1) مدخل 


حل نظمة معادلتين من الدرجة الأولى بمجهولين »و ۷ يعني إيجاد ЗАА‏ الزوج (۷: ×) التي تحقق المتساويتان жа‏ 
الأولى تسمى :الحل المبياني 
ولحل نظمة معادلتین من الدرجة الأولی طریقتین Э‏ 
الثانية تسمي: الحل الجبري ویتفرع مه طريقتين 


طريقة التعويض طریقة التأليفة الخطية 


4х -у - 2-0 
إن‎ - 
у+2=0 


لیکن (р)‏ المستقيم الذي معادلته : 2=0- ر- ×4 . 
لیکن [ ر) المستقیم الذي معادلته : ۰ 2-0 + بر- ×2 . 


نحدد المعادلة المختصر لكل من المستقيمين ( ,0) و (ر2). 


2х +۲1 < 2 -1‏ ۲ 
بر < و 0 
5+ مر - 3x - 2 +8=х‏ 1 
0= ر2 + و 1 
1+ ×3- مرح بر3+ × 
0= پر- 8 


ین 3 


3 


حل باستعمال طريقة التأليفة الخطیة النظمات الاتية : 


7y =—4 3x - 2y =4‏ - روت 
0 جح موجہ 
х +4у - 3‏ 2 - +3 
Ро И‏ 
7-- مر + 3x +у =2 2x‏ 1 
ہت 
x+y -2‏ 2-- م2 ر2 
212 0 


(р, ):у =4 -2 ۳ 


27ے 5:) ,2( 


نلاحظ أن المستقيمين (Пү)‏ و )0( ليس لهما نفس الميل ء إذن فهما مستقيمان متقاطعان . 


و بالتالي للنظمة حلا وحيدا هو زوج дам‏ نقطة تقاطع المستقيمين ( ,)و (р,)‏ 


لتكن ( Мм (хузум‏ نقطة تقاطع المستقیمین )9( و (р)‏ لنحدد زوج |حدائيتي М‏ 


نعتبر المستوی منسوبا إلى معلم متعامد ممنظم (0:7:7). 


173 8 (9) المستقيمین‎ гуд 


4 تمرین‎ 
حل النظمات الاتية‎ 
2х -3у =7 4х-3у--1 
-х برقت‎ =3 ۳ E 
۳ -3у +1=0 ۰ 
مر‎ +2у - 2-0 0 
3x + بر2‎ =1 
5 +5у =0 
3× +у 2-1 4х +3у =12 
х +2у =8 : н + =3 5 
بز+ ورب‎ =5 7х رز‎ = —5 
۴ -2у =2 0 +2у =3 
۳ +2у =3 ۳ -3( =1 
٠ (2х +у=-4 х +2у کے‎ 


تمرین 5 
(р) (2 |‏ 1 
Р 0 1‏ يوجد في قسم من آقسام А‏ اعدادي 42 تلميذا 
У 2 4 Уу 2‏ و نلمیده, 
М (х;у) | ۸ )0:-2( | 8 )1:2(‏ (1:4)م | М (х;у) | Е(0:2)‏ إذا ضربنا عدد التلاميذ في 2 وعدد التلميذات في 5 


آصبح فرقهم 35 . 


کم عدد التلامیذ و کم عدد التلمیذات بهذا القسم ؟ 


9 


ين 
حديقة مستطيلة الشکل محيطها يساوي т‏ 220 . 


إذا طرحنا من عرضها النصف و أضفنا إلى طولها 
الربع أصبح محيطها т‏ 200 . 


فما هما إذن بعدا هذه الحديقة ؟ 


۶ 


نلاحظ من خلال المبيان أن : (2:6) М‏ 


و بالتالي الزوج (2:6) هو حل النظمة (؟) . 


* / هملاحظة -34д‏ 
-- إذا كان للمستقيمين نفس الميل نقول أنهما متوازيان قطعا و أن النظمة ليس لها حل . 


-- إذا كان للمستقيمين نفس الميل و نفس الأرتوب عند الأصل نقول أنهما متوازيان منطبقان و أن ما لانهاية من 


20 الحل الجبري لنظمة معادلتين 
» طريقة التعویض : 


р الذ‎ | 1| 


: (Е) 


0) |27 +у =11 
(2) [х +3у =18 


في المعادلة )1( نحسب у‏ بدلالة × . إذن у =11- 2х‏ . 


في المعادلة (2) نعوض ‏ بالقيمة 11-27 ثم نحسب ×. إذن 


+ 3)11- 27 ( 8 


х +33 бх 68 
х - 6х < 18-3 
رواب‎ - 65 
-15 
× = 
—5 


1-3 


-4 
3 


اشتری كتبي صنفین من الکتب А‏ و В‏ ,مجموعها 
3 کتابا. 


ثمن الصنف А‏ 20 درهما للکتاب الواحد و ثمن 
الصنف В‏ 17,5 درهما للکتاب الواحد 


و بلغ ثمن جمیع هذه الکتب 435 در هما . 


ما هو عدد کتب کل صنف ؟ 


оо 


ین 


يريد تلميذ أن يشتري کتبا لھا نفس الثمن و دفاتر لها 
إذا علمت أن ثمن 5 كتب و 7 دفاتر هو 87 درهما و 
أن ثمن 8 كتب و 4 دفاتر هو 114 درهما 


7 


قبا عو تمن الیکتاب الواحد و تمن النفتز الواحد + 


: و منه فان‎ 
у =11-2х3 
У =11-6 
у == 


و بالتالي الزوج )3,5( هو حل هذه النظمة( (Е‏ 


а بقل‎ 9- 0 


Н ۶ الذ‎ | 1| 


(Е) 


_ 0( [2х +3у - 5 
(2) [5х +6у =4 


بضرب طرفي المعادلة )1( في العدد 2 - نحصل على النظمة : осии‏ 


5x + 6 - 4 


بجمع المعادلتین المحصل علیهما طرف بطرف نحصل على : 


- 4х -6( + 5 + 6 --10+4 
- 4 +5 - 6y +бу - 4 
х= 4 


ذا 
3 


حدد عددین حقیقیین مجموعهما يساوي 711 و فرقهما 
يساوي 353 . 


ین 10 


اشتری فلاح نوعين من الخرفان : السردي و البركي 


۶ 


في المرة الأولى اشتری 74 خروفا سردیا و 110 
خروفا بركيا بثمن 3384 در ЛАА‏ 


في المرة الثانية اشتری 90 خروفا سردیا و 52 
خروفا برکیا بثمن 2480 درهما. 


آحسب تمن الخروف الواحد من کل صنف 


بضرب طرفي المعادلة (1) في العدد 5 و طرفي المعادلة (2) في العدد 2 - نحصل علی النظمة 


10х + 15 = 5 
-10х-12у = –28 


بجمع المعادلتین المحصل علیهما طرق بطرف تحصل على : 


10x +15 -10х-12у = 25 – 28 
10х-10х-15у-12у--3 
Зу =- 3 


У 


۶ 21 


و بالتالي الزوج (5-:4) هو حل النظمة (Е)‏ 


| _ مسائل تؤول في حلها إلى نظمة معادلتین من الدرجة الأولى بمجهولین . 


1( – قاعدخ : 

۴ Л اتدل‎ * 
. المجهولين‎ ДАА! -- | 

-- حل النظمة ( جبريا ). 
-- التحقق من الحل . 


۱ 
۱ 
۱ 
| 
| 
| 
| 
| 
| ۳ 
1 - الرجوع إلى المسالة . \ 


2 - مشال : 


اعت معا کن ن 20 цай‏ فى شور یامن ال لفؤانة اسرب 
بثمن 320 در هما . 
إذا علمت أن كل أستاذ ساهم ب 30 درهم و أن کل تلميذ ساهم ب 10 دراهم» فما هو إذن عدد الأساتذة 


و ما هو عدد التلامیذ المساهمین ؟ 


ДАМ »‏ المجهولين : 
لیکن х‏ هو عدد التلاميذ المساهمین و у‏ هو عدد الأساتذة المساهمین . 


عدد الأفراد الذین ساهموا هو 0 فردا من بینهم أساتذة و تلا А‏ إذن : 20 < + ۲ . 


ساهم کل أستاذ ب 30 درهم و ساهم کل تلمیذ ب 10 دراهم بحیث 


مجموع کل مساهماتهم يساوي 320 درهما 


. 107 +30у = 320 : إذن‎ » 


۱ х +у = 0 اذ هه‎ 
10+ +30 = 320 ١ 


باتباع إحدى الطريقتين المذكرتين أعلاه نحصل على : х-14‏ و 6= برا 


» التحقق من الحل : 
لدینا : 0 - 14+6 و 320 = 140+180 = 30*6 + 10<*14 . 
إذن الزوج (14:6) هو حل النظمة أعلاه . 
> الرجوع إلى المسألة : 
عدد التلاميذ هو : 14. 


عدد الأساتذة هو ٠‏ 6. 
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المكتسبات القبلية 
ع التناسب 
ع االمعادلات 
4 الدالة الخطية 
ع المعلم في المستوى 
# تمثيل نقطة معرفة باحدائیتیها 


عنوان ә‏ الدالة الخطية الدالة التألفیة 
الثالثة تانوي اعداحي 
4ساعة 


من إعداء وتقئیم: ۓ, المصضهفی‌ترشیش 


القدر ات المنتظر 5 
1 التعرف على وض ضعية تناسبية وترجمتها إلى ا لصيغة: 
46 < رع کر 
535 تحدید صورة عدد بدالة خطية. 
ع" إنشاء التمثيل المبياني لدالة خطية. 
ع تحديد صورة عدد بدالة خطية من خلال تمثيلها المبياني. 
© تحديد عدد صورته معلومة من خلال التمثيل المبياني لدالة 
عه تحديد صيغة دالة خطية انطلاقا من عدد غير منعدم وصورته. 
ع تحديد صيغة دالة خطية انطلاقا من نقطة مخالفة لأصل المعلم 
من تمثيلها المباني. 
ع" قراءة التمثيل المبياني لدالة خطية. 
чі.‏ تحديد صورة عدد بدالة تآلفية. 
ааз‏ ۵+ ۶ - () 7 
ع انشاء التمثیل المبياني لدالة تآلفية. 
علا تحدید صورة عدد بدالة تألفية من خلال تمثیلها المبياني. 
# تحدید عدد صورته معلومة من خلال التمثيل المبياني لدالة 


تالفية. 
ع تحديد صيغة دالة تآلفية انطلاقا من نقطتين مختلفتين من تمثيلها 
المبياني 


# قراءة التمثیل المبياني لدالة تآلفية. 
توظيف اللدالة التآلفية في حل مسائل 


توجيهات تربوية 
كه الاعتماد على دراسة وضعيات في التناسب تعرض لها التلاميذ 
في الأقسام السابقة لتحديد معامل التناسب وإبراز علاقة خطية 
بين متغيرين ثم تقديم الدالة الخطية. 
عه إدخال الكتابة : х ах‏ 
له تناول بعض المفردات الخاصة بالدوال. 
# یمکن أن نلاحظ تغیرات ‏ و۷ والتذکیر بالنتيجة : 


Уут Ул = 


Хү-Х, 
А عند دراسة معادلة مستقیم‎ 


عل يجب توظيف الدالة التآلفية في حل مسائل متنوعة. 

ع" اقتراح أمثلة يكون فيها التمثيل المبياني ليس مستقيما (علاقة 
مساحة شكل مریع بضلع متغير) 227 
عدم الإفراط في تحديد صيغة دالة خطية أو تالفیة انطلاقا من 
إعطاء أعداد وصورها أو نقطتين من تمثيلها. 


سیر الدرس ( أنشطة تمهيدية )» + المحتوی ( ملخص الدرس ) 


| الدالة الخطية : 
ع مدخل: 
لنعتبر الجدول التالي: 
Х‏ |... | 17|18 
у‏ |... | 54 | 51 


16 


48 


15 


45 


14 


42 


13 


39 


-2 


-6 


9 


27 


7 


21 


6 


18 


1۱ 2 -35| 4۱ 5 


3 | 6 | -10.5 | 12 | 5 


نلاحظ أن أعداد السطر الأول متناسبة مع آعداد السطر الثاني حيث معامل التناسب هو 3 


Ү=3х إذن‎ 


نقول العلاقة التي تربط أعداد السطر الأول بأعدا 


أو أو أو... 


دالة خطية ونرمز لها بالرمز : 


ونکتب х) = Зх:‏ وتقرأ هذه المتساوية : العدد Зх‏ هو صورة العدد х‏ بالدالة الخطية ۴ 


سی ابد 43 04 Д‏ 


-21 


41 уа و‎ Азаз 98 تمارین‎ 


2( - آنشی التمثيل المبياني للدالة £ في المستوی 
المتسوب إلى سعلم متعامد ستظم ПОС‏ 


М 
188 
Е, 


حدد معامل الدالة الخطية ‏ في كل حالة من الحالات 


1( تعريف : 


العلاقة ‏ التي تربط کل عدد حقيقي х‏ بالعدد الحقيقي ах‏ 


ўсх эах ў /У(х)-ах 


АВЕ Ир, 


2( - أمثلة : 


إذن : 


: دوال معرفة كما يلي‎ Л و 8 و‎ у, 
А(х)--45х و‎ а(х) =0х و‎ Ге) == 
. 2 دالة خطية معاملها العدد‎ Гал 
3 
.0 دالة خطية معاملها العدد‎ р -- 


-- و دالة خطية معاملها العدد 4/5 - 


نیا 
1 
Е‏ 


نعتبر 7 دالة خطیة معاملها Ё‏ 
3 


1 - آحسب : (5-) و (3) 7 و (0)/ 


2 - عرف ثم ثم آنشی (р)‏ تمثیلها المبياني في 
المستوی منسوب إلى معلم متعامد ممنظم ([: :0). 


3( - خاصية : 


4 مدخل 
لتكن f‏ دالة خطية т.‏ عدد حقيقي مختلف عن صفر 


Нх)гах إذن‎ 
Кт)-ат وبالتالي‎ 


إذن 


وحيث و هو معامل الدالة الخطية f‏ 


فإن البحث عنه سيتطلب المراحل التي مررنابها 


# خاصية 


إذا كانت ر دالة خطية و مم عدد حقيقي غير منعدم فان : 


ши ۶ ۹ 


111 


دالة خطية معرفة كما يلي : 35-)8(/ 


Р(х +»)=f (x )+f (vy) 


كم دالة خطية بحيث : 3 =( / 


حدد معامل الدالة / ثم حدد Рх)‏ 


لدینا 


ر دالة خطية إذن : /(х)-ах‏ ومعاملها هو العدد الحقيقي : 


و منه فان : х‏ دس РО)‏ 


4) - التمئیل المبیانی لدالة خطية : 


ل مدخل 
لنعتبرالمستوى منسوب إلى معلم متعامد ممنظم ([: از |( . ولتكن الدالة الخطية ۴ حيث: х) = 1,5х‏ 


وتكن (()1ز М(х‏ نقطة ما في المستوى » وكلما تغير مكان М‏ في المستوى فان زوج إحداثيتيها سيتغير 


وهذا جدول توضيحي: 


3 
1,53 


Mn(a ;1,5а) 


4 
6 


М,(4 ;6) 


-4,5 


۸)3 54,5) 


0 
0 


0(0 :0( 


2 
3 


М›(2 :3( 


1 
1,5 


۸1 31,5) 


× 
f(x) 


M(x ;f(x)) 


لننشئ النقط الواردة في الجدول » ثم فلنتضنن موقع جمیع النقط الممكنة الغير الواردة في الجدول . 


التمثيل المبياني: 


2 3 4 5 


-4 2 | 


M3 -4,5 


نلاحظ أن جميع النقط الواردة في الجدول نقط مستقيمية » وبالتالي یمکننا أن نتضنن أن جميع النقط الأخرى الممكن 


نقول : هذا المستقیم یسمی بالتمثيل المبياني للدالة الخطية ۴ ونرمز له (Се) за ЛЬ‏ 


ل تعریف : 


(0:7:7() معلم متعامد ممنظم منسوب للمستوی 


التمثیل المبياني АМЫ‏ خطية هو مستقيم یمر من أصل المعلم 0 . 


م دالة خطية معرفة كمايلي : 27-<(0 7. 


لننشی التمثیل المبياني للدالة کر في المستوی المنسوب إلى معلم متعامد ممنظم (О:1,/)‏ 


لنضع الجدول 1 ڑا 
2- )7)6 


۸ )1 :-2( 


إذن التمثيل المبياني للدالة ۴هو المستقیم المارمن О‏ و من النقطة )2 -:1) 4. 


* / ملاحظة هامة ٠‏ 


-- إذا كانت М (х;у)‏ نقطة تنتمي إلى التمثیل المبياني 


لدالة خطية كر فان : مرح (0 [. 


-- إذا كانت ۸۸ نقطة تنتمي إلى التمثیل المبياني لدالة خطية کر فان : 


. 2۷ 0:7 (*)) 


|| _ الدالة التالفية 


ф‏ مدخل 
لنعتبر الجدول التالي: 
х‏ |... | 17118 | 16 | 15 
у‏ |- ]37 35 | 33 | 31 


نلاحظ أن أعداد السطر الأول غير متناسبة مع آعداد السطر الثاني 


у=2х+1 اذن‎ 


14 


29 


13 


27 


-2 


-3 


9 


19 


7 


15 


4۱ 5| 6 


911 3 


-3,5 


-13 


نقول العلاقة التي تربط أعداد السطر الأول بأعداد السطر الثاني تسمی دالة تألفية ونرمز لها بالرمز : #أوعأوط 


أو... 


ونكتب : 2+1 = х)‏ وتقرأ هذه المتساوية : العدد 2+1 هو صورة العدد ‏ بالدالة التآلفية + 


ويسمى العدد 2 بمعامل الدالة التالفية + 


1) تعريف : 


а ۱‏ و عددان حقيقيان معلومان . / 


العلاقة ر التي کر بط کل عدد حفیفی хо‏ بالعدد الحقيقي + ах‏ 


نے كو 


۹۶ تالفية и‏ ىن و نکب : 


J ) ( - مہو‎ +b 


آو 


Ўсіх ده جہ‎ +b 


العدد + ах‏ يسمى صورة ‏ بالدالة الخطية ر 


: دالة خطية و 2 دالة تالفیة بحیث‎ f 
2) )=7 (x )-1 3 Ё(х)--3х 


ох بدلالة‎ р(х) آکتب‎ - 1 


3 - آنشی التمثيلين المبیانیین لکل من 7 و © على 
نفس المعلم المتعامد الممنظم (ل: [:0). 


تمرين6 


نعتبر المستوى منسوبا إلى معلم متعامد ممنظم 
(0:1:7). 

)4(2;3 و В(-12)‏ و (1-:3-)0 نقط من 
المستوی. 


1( - عر ف الدالة التالفیة 7 التي تمثيلها المبياني يمر 
من (4)2:3 و(1:2-)8. 


2) أمثلة : 


گر و ع دالتان معرفتان كما يلي : 
1-۔(7)۴ و 8(х)-5‏ 
- کر دالة تالفیة го‏ 
7 


3( - خاصية : 


غك مدخل 
لتكن ۴ دالة تالفية . ۲0 و عددان حقيقيان مختلفان يخالفان صفر 


(х)=ах+Ы إذن‎ 
f(n)=an+bو‎ f(m)=am+b وبالتالي‎ 
إذن‎ 
£ (m)=f (п) _ (am +b)= (an +b) ат +b =an =b атап ат-н) | 
ти ти ти т-п (ти) 
Е р 


فان البحث عنه سیتطلب المراحل التي مررنابھا 


2( - عرف الدالة التالفية о‏ التي تمثیلها المبياني يمر 
من В(-12)‏ و (1-:3-)0. 


3( - عرف الدالة التآلفية م التي تمثيلها المبياني یمر 
من А(253)‏ و (1-:3-)0. 


4( - آنشی على نفس المعلم التمثیل المبياني لكل من 
الدو ال Т‏ و 8 و ЯЛ‏ 


تمرين7 

نعتبر المستوى منسوبا إلى معلم متعامد ممنظم 
(0:1:7). 

لتکن / دالة تالفیة بحیث : و 


أنشئ النقط : ((0) :۸1-2 و 


إذا كانت £ دالة تالفية . وم عددان حقيقيان مختلفان غير منعدمين 
فإن : 


۱ ۱۳ 60 


т=п 


سب 


: تمرین تطبيقي‎ Ф 


لدینا ۴ دالة تالفية 03 : 


)-1(--3 و‎ )2(< 2 : ё دالة تآلفية‎ у 
Рох) كر ثم حدد‎ АЫ حدد معامل‎ 


الحل : 


7+ دع - (х)‏ و معاملها هو العدد الحقيقي : 


£ 2(-£ )( 2-(-3) 2+3 5 
2-1) 24-1.241 3 


су (5) А) و‎ В(7С2);4) 


803» 


/ دالة تالفية و (Л)‏ التمثيل المبياني لها بحیث : 
(x )=ax +b‏ £ . 


لتکن (2;3-) М‏ و (4-:5) ۸۷ نقطتین من (А)‏ 


1) - أثبت أن : 1--© . 
2( - عرف Л АЫ‏ 


3 - أنشئ التمثيل المبياني للدالة /. 


تمرين9 


لتكن £ و ع دالتين تآلفيتين معرفتين كما يلي : 
/(х)-2х-1‏ و 2++2-(*)ع 


3ڈےے 5+ راے)- 
6- = 20 +5 - 
6+5-= 2 

1- < 26 
ر 

2 

о 2 : وبالتالي فان‎ 
2 2 Е 


4( - التمثيل المبياني لدالة تألفية : 


ع مدخل 
لنعتبر المستوی منسوب إلى معلم متعامد ممنظم ([: از ۱) . ولتکن الدالة التألفية ۴ حیث: Цх):1,5х41‏ 


1 - آنشی (р)‏ و (А)‏ التمثيلين المبیانیین لكل 
من م وج على التوالي في المستوی المنسوب إلى 
معلم متعامد ممنظم (0:1:7). 


2( حل مبيانيا ثم جبریا المعادلة : 
-/(х)с-8(5)‏ 
3 - حل مبیانیا المتراجحة : () >(*) /. 


ولتكن ((×)٤ز М(х‏ نقطة ما في المستوى » وکلما تغير مكان М‏ في المستوی فان زوج إحداثیتیھا سيتغير 


وهذا جدول توضیحي: 


× 1 2 0 -3 4 3 
f(x) 2,5 4 1 -3,5 7 1+1 
M(x ;f(x)) | М:(1 (5ر2ز‎ М,(244) | 4041) | 3-)والاا‎ ;-3,5) | M4(4;7) Ма ;1,5a+1) 


لننشی النقط الواردة في الجدول ء ثم فلنتضنن موقع جمیع ААШ‏ الممكنة الغير الواردة في الجدول . 


М 


М, 


نلاحظ أن جميع النقط الواردة في الجدول نقط مستقيمية » وبالتالي یمکننا أن نتضنن أن جميع النقط الأخرى الممكن 
تحدیدها ستقع على نفس المسنقیم الذي يحتوي على النقط الأولى М,:М»:М.5:М,).‏ ) 


نقول : هذا المستقیم يسمى بالتمثيل المبياني للدالة التالفية ۴ ونرمز له (С) 24 Л‏ 
ع تعريفف : 
1١‏ (07:7) معلم متعامد ممنظم منسوب للستوی ۳ 
التمثيل المبياني لدالة تآلفية هو مستقيم يمر من نقطتين مختلفتين 
AMID  8(0:7(8)‏ 


سب 


ع تمرين تطبية 
دالة التآلفية بحیث : 4+ 22 - Р(х)‏ 


لننشئ التمثيل المبياني للدالة في المستوى المنسوب إلى معلم متعامد мама‏ (0:7:7) 


لنضع الجدول التالي 


Е) 4 0 


А(0,4) | В(-2;0) 


إذن التمثیل المبياني للدالة التألفية ۴ هو المستقيم (АВ)‏ بحيث : 


В(-2:0) و‎ 4(0;4) 


| шэг | 


الدالة کر المعرفة كما يلي : »= Р(х)‏ تسمی دالة تآلفية معاملها 0 


و تمثیلها المبياني هو المستقيم المار من النقطة (:0) 4 و الموازي لمحور الأفاصيل 


* / مثال : 


لننشئ في المستوى المنسوب إلى معلم متعامد ممنظم )0:1,/7 الدالة التالفیة کر 


./ ))(=-2 


ЭР 


Ф, 
” 


المكتسبات القبلية 
قراءة و تأويل الجدول الإحصائي و مخطط 
بالقضبان و مخطط قطاعي و تحديد الساكنة 
الإحصائية . 
تقديم متسلسلة إحصائية على شكل جدول 
أو تمثيلها على شكل مخطط أو مبيان. 
تصنيف معطيات إحصائية. 
حساب الحصيص المتراكم. 
حساب التردد المتراكم. 
حساب المعدل الحسابي. 


إنشاء تمثيلات مبيانية. 


غنوان الدرس . 


الاحصا ٭ 


٠‏ القالقة تانوي اعداحي 
مدة الانباز , 


6 ات 


бэл تردة‎ 5 2 ¬ J| А Ч 


القدرات المنتظر 5 


* تحدید القيمة الوسطية والنوال لتسلسلة 


” 


٭ حساب العدل الإحصائى لتسلسلة إحصائية 


باستعمال الآلة الحاسبة غير العلمية, 


۰ 


> توظیف التمثیلات البيانية الاعتيادية في حل 


مسائل. 


توجيهات تربوية 
*** ينبغى الحرص على أن تكون المعطيات الإحصائية موضوع 


الدراسةء حقيقية ومستسقاة من مجالات متنوعة, اجتماعية أو 
اقتصادية أو علمیةء ذات صلة بالحياة العامة للتلميذ ومن مواد 
دراسية أخرى يتعود التلاميذ من خلالها على جمع المعطيات 
وتنظيمها في جداول و مبيانات. 

٭ يتم حساب الوسیطات الإحصائية وتأويلها بهدف 
الإجابة على تساؤلات مرتبة بدراسة الظواهر والقيام 
باستنتاجات. 

٭ تتم مقارنة متسلسلتين إحصائيتين من خلال كشفين أو 


Ф, 


٭ оар‏ استغلال البر انم العلوماتية الندمجة في الحواسب 


эээ» 3‏ التوفر بالمؤسسات التعليمية. 


سير الدرس ( أنشطة تمهيدية ) + المحتوی ( ملخص الدرس ) تمارين تقويمية و منزلية 


1) - الساكنة الإحصائية ٠‏ 


нэ ۱ 1 А ۱‏ . | بعد تصحيح إحدى الفروض المحروسة لمادة 
الساكنة الا حصائية هي المجموعة التي تخضع لعملية الاحصاء و كل عنصر منها یسمی فردا أو وحدة احصائية . الریاضیات آدرج الاستاذ الجدول الاتي : 


3 
3 


2 - الميزة : а‏ 5 | 8 10 12 14| 20 
الميزة هي الظاهرة التي نتم دراستها و هي مجموعة من القيم أو الأصناف و تنقسم إلى قسمين : 10-7۷ ۱18 15:0 
< ميزة كمية : نقط تلامیذ - عدد الأطفال - السن - الطول ... 
Р‏ ميزة كيفية : فصيلة الدم - الجنس ... 1( - ما هي الميزة المدروسة في هذه السلسلة 
3( - الحصیص : الاحصائية ؟ 
الحصیص هو عدد الوحدات التي تأخذها کل قيمة من قيم الميزة . 2(- ما هي قيم الميزة ؟ 
Я‏ 3) ما هو حصیص الميزة 14 ؟ 
дай ۶‏ 261 ۰ 
4) د цараа!‏ از اکر 4 ھا کسر аша‏ الإحماتن 32221244 
الحصيص المتراكم لقيمة من Ай‏ الميزة هو مجموعة حصيصات القيم التي تصغر أو تساوي هذه القيمة . الاحصائیة ؟ 
5) - أنشئ جدول الحصيصات المتراكمة . 
۲ 6) - أنشئ جدول الترددات و الترددات المتراكمة . 
нэ ган‏ 7 - أنشئ التمثیل المبياني لهذه السلسلة الإحصائية . 
تردد ЗАА‏ من قيم الميزة هو خارج حصیصها على الحصيص الإجمالي . 


6) - التردد المتراکم : 
لمت راكم المواف.ق А.а]‏ من ق .یم المي زة هو نس.بة الحص .یص الم الطولف .ق له ذه القيم А.‏ و الحص.یص 


2 


الا جمالي . 


ИСИНИН У ИР |‏ ااخهیصات РСА‏ ار فدات البق اكددة : 


 )1‏ مثال_1 


تسلسلة بالة 


بالجدول الاتی ب تصنیفا اد المدرسة بالثالثة تانوی اعدادی حسب معاملاتها : 
لي يعدي 2 Е‏ 


قيم الميزة (المعاملات) 1 
الحصيص (عدد المواد) | 3 
الحصیص ДА!‏ اكم 3 
التردد 0,3 
التردد المتراکم 0,3 


2 - مشال_2_ ( متسلسلة بالأصناف ) : 


الصنف 
الحصیص 
الحیص ДА!‏ اکم 
التردد 


التردد المتر ам‏ 


130 > >0 120 > <130 
11 9 
20 9 
0,22 0,18 
20 9 
50 50 


5 3 
3 2 
10 | 7 
0,3 | 0,2 

1 | 0,7 


140 > ft > 0 


150< f > 0 
18 


تمرین 2 


الجدول التالي يقدم لنا عدد الأطفال لبعض الأسر : 


عدد الأطفال 
0 


ол [чә М | 


عدد الأسر 
8 
12 
10 
11 
9 
20 


1( آنشی جدول الحصيصات المتراكمة. 


2( آنشی جدول الترددات و الترددات المتراکمة, 
3 - آحسب المعدل الحسابي لهذه السلسلة الإحصائية 
4( - حدد القيمة الوسطية و منوال هذه السلسلة 


الاحصائیة . 


111 


2( -مثال 1 
لنحسب المعدل الحسابي للمتسلسلة الإحصائية في المثال [ أعلاه : 


Р” ТЭ.‏ اقا ال بط فلا سس تا 


المعدل الحسابي ( أو القيمة المتوسطة ) لمتسلسلة احصائية هي : 


خارج مجموع جداءات قیم الميزة ( أو مراکز الاصناف ) في الحصیصات الموافقة لها 


على _الحصيص الإجمالي_ 


و یرمز له بالرمز 7 . 


( متسلسلة بالقیم ): 


قم الميزة (لمعاملات) | 1 | 2 ا з‏ 
الحصیص эс)‏ المواد) | 3 2 2 


لمادة اللغة الفرنسية : 


12 - 12 - 15 - 11,5 - 07 - 09,5 - 09 - 
10 - 10 - 13,5 - 15 - 15 - 8 
10 - 12 - 07 - 11 - 13 - 15 - 09,5 - 
10 - 10 - 13 - 9 


1 - أعط جدول الحصیصات و الحصیصات المتر )446 


2 - أعط جدول الترددات و الترددات المتراکمة . 
3( - آنشی التمثيل المبياني لهذه السلسلة الاحصائية . 
4( - کم عدد تلامیذ هذا القسم ؟ 

5( - آحسب المعدل الحسابي و منوال هذه السلسلة 
الإحصائية . 

6) - حدد القيمة الوسطية لهذه السلسلة الإحصائية . 


تمرین 4 


الجدول الآتي یمثل معلومات حول معدل الدورة الأولى 
لاحدی أقسام الثانوي الإعدادي : 


: لدينا‎ 
сэн 1×>3+2×>2+3×2+5×3 
10 
3+4+6 +5 
пр بح‎ 
10 
28 
т = — 
10 
т = 2,8 


3( مثال_2 ) متسلسلة بالأصناف | 


لنحسب المعدل الحسابي للمتسلسلة الاحصانية في المثال 2 أعلاه : 


* / قاعدة 
ЭХ.‏ کسی 14:54342АЧ‏ 1 
| فإن مركزه هو سمط 
| 2 | 
! ۱ 
لدينا : 
الصنف 0 > + > 120 0 > + > 130 0 > + > 140 
مہ 9 11 12 
مركز الصنف 125 135 145 


150 < 0 


18 
155 


الميزة 7 
الحصیص 
2 
التردد — 
а‏ 10 
الحصیص 
المتر اکم 
التردد 
المتر اکم 


بے 


41 10 
EL 
1016110 


15 


کس 


1) - آتمم الجدول أعلاه إذا علمت أن عدد تلاميذ هذا 


القسم هو 30 تلمیذا . 


2( - آحسب المعدل الحسابي لهذه السلسلة الاحصائية 


3( - حدد القيمة الوسطية لهذه المنسلسلة الاحصائية , 


تمرين 5 


الجدول الاتي يبين توزیع الأجر الشهرية لعمال إحدى 


الحصیص 
25 


الاجرة ب РН‏ 
0 < 5 > 4500 


إذن : 


м 9125 +11х135 +12х145 +18х155 


т 


50 
۳ ان 
50 
7140 
50 

142,8 - 
1( تعريف 
١‏ القيمة الوسطية لمتسلسلة إحصائية هي : 
4 ۱ 
| قيمة الميزة التي لها أصغر حصيص متراکم أكبر من أو يساوي 2 | 
| نصف الحصیص الاجمالي | 
2 ۱ 
4 


لنحسب القيمة الوسطية للمتسلسلة الاحصانية في المثال [ أعلاه : 


قيم الميزة (لمعاملات) | 1 | 9و з‏ 
الحصيص эс)‏ المواد) | 3 2 2 
الحصیص ДА!‏ اکم 3 5 7 
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4700 > 5 < 0 110 
4900 > 5 < 0 180 
5100 > 5 > 0 125 
5300 > 5 < 5500 50 

5500 > 5 < 5700 40 


1( - کم عدد عمال هذه المؤسسة $ 
2 - آحسب معدل أجر هذه المؤسسة . 
3( حدد الميزة المئوية للميزة 5300 > 5 > 5100 


الترددات المتراكمة لهذه المتسلسلة الاحصائية , 


5( - حدد القيمة الوسطية لهذه المتسلسلة الاحصائية , 
6) - مثل لهذه المتسلسلة الاحصائية بمخطط قطاعي . 


تمرین 6 

في سنة 1997 آنتجت روسیا 48557 ملیار متر 
آما الجزائر فقد آنتجت 6919 ملیار متر مکعب . 

1( رتب تصاعدیا هذه الدول حسب انتاجها من الغاز 


الطبيعي . 


.10 
2 
إذن : أصغر حصيص متراكم أكبر من أو يساوي 5 هو 5 الموافق لقيمة الميزة 2. 
و منه فان القیمة الوسطية لهذه المتساسلة الاحصائية هو 2: 
3( -مثال_2 ( متسلسلة بالأصناف ): 


لنحسب القيمة الوسطیة للمتسلسلة الاحصائية في المثال 2 أعلاه : 


لدینا : 5 


الصنف 0 > + > 120 0 > + > 130 0 > + > 140 0 > + > 150 
العحصیص 9 11 12 18 
الحيصن المتراكم 9 20 32 50 
لدینا : 305 2۷ ۱ 
2 


إذن : آصغر حصیص متراكم آکبر من أو يساوي 25 هو 32 الموافق «аша!‏ 150 > 7 > 140 . 
و منه فان الصنف الذي يحتوي على القيمة الوسطية لهذه المتسلسلة الاحصانية هو 
0 > + < 140. 


2 - أعط جدول الحصيصات و الحصيصات المتراكمة 
3 - أعط جدول الترددات و الترددات المتراكمة . 
4) - أنشئ مبيان هذه المتسلسلة الإحصائية . 


5) - حدد القيمة الوسطية و منوال هذه المتسلسلة 
الاحصائية , 


= هی که аарц ид‏ ےب نہ نم ےصغ یىی یر رک رم اک رباص نا کی کوک اک را که ےسیج کے کھت کح 


| منوال متسلسلة إحصائية هو كل قيمة أو صنف أو نوع له أكبر حصیص 


لنحدد منوال المتسلسلة الاحصانية في المثال [ أعلاه : 


الحصیص а)‏ البو 


لدينا : آکبر حصیص هو 3 و نلاحظ أن هناك قيمتين للميزة موافقتين لهذا الحصیص هما 1 و 5 . 
إذن : لهذه المتسلسلة الإحصائية منوالين هما : 1 و 5. 


3( مثال_2_ ( متسلسلة بالأصناف ): 


لنحدد الصنف المنوال المتسلسلة الإحصائية في المثال 2 أعلاه : 


150< f > 0 140 > + > 0 130< f > 0 120< + > 0 الصنف‎ 
18 12 11 9 الحمصیص‎ 


لدينا : آکبر حصیص هو 18 الموافق للصنف 160 > + > 150 . 


إذن : الصنف المنوال لهذه المتسلسلة الاحصائية هو : 160> 7 >150 . 


نعتبر متسلسلتين إحصائيتين ری و رو لھما نفس Ола)‏ الحسابي т‏ . 
نقول رک آقل تشتتا من 7 يعني أن قیم ميزة رک آقرب إلى المعدل الحسابي т‏ 


من قيم الميزة ,95 


2 - مثال : 
نعتبر الجدول الاتي : 
الفروض الفرض 1 оа ж 2 оа ж‏ 3 الفرض 4 الفرض 5 
نقط التلمیذ حسن 9 14 10 13 14 
نقط التلمیذ خالد 8 16 10 17 9 
لدینا : 


9 +14 +10 +13 +14 
тү ك‎ 


*/ معدل خالد هو 


_ 8+16+10+17 +9 


إذن : وم - رم أي : حسن و خالد لهما نفس المعدل. 


نلاحظ أن نقط حسن آقرب إلى المعدل 12 من نقط خالد, 


نقول إذن : نقط حسن أقل تشتتا من نقط خالد . 
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المكتسبات القبلية 
٭ إنشاء نموذج موشور قائم قاعدته مثلث 
أو متوازي أضلاع أبعاده معلومة. 
٭ إنشاء نموذج لأسطوانة قائمة قاعدتها 
دائرة و شعاعها معلوم. 


۶ تمثيل مجسم دون استعمال الأدوات 
الهندسية. 


٭ التمكن من نشر المجسمات وتمثيلها 
وإنشاء نماذج لها. 


عنوان الخرس : الهندسه الفضائية 


р‏ مد البنجاز 


من إعداء وتقلیم: ». المصهفی‌ترشیش 


8 مال کات 


القدرات المنتظر 5 


متوازي المستطیلات » المکعب ‹ الهرم المنتظم ء 
الأسطوانة القائمة. 

تطبیق مبرهنة فیتاغورس لحساب بعض الأطوال 
والحجوم في المجسمات الا عتيادية, 

التعرف على أثر تكبير أو تصغير على الأطوال 3 
المساحات والحجوم. 

استعمال تكبير و تصغير الأشكال في حل 
مسائل. 


توجيهات تربوية 
تعتبر جميع صيغ المساحات و الحجوم مقبولة 
في هذا المستوی, 
ينبغي دراسة وإبراز بعض الأوضاع النسبية و 
التعامد من خلال أنشطة حول الموشور القائم, 
يبرهن على أنه إذا کان معامل التكبير أو 
ай‏ هو > فان : 
الطول یضرب فيا 


و المساحة في2) 


ت3 


سير الدرس ( أنشطة تمهيدية ) + المحتوى ( ملخص الدرس ) 


1( الأوضاع النسبية لمستقيمين فى الفضاء 
أ )المستقیمان ۱ ۳۹ يدر 
متال 
لنعتبر لشکل الهندسي «эь АЗ‏ ۸800۴61 متواز ي المستطیلات 


تمارين تقويمية و منزلية 
تمرین1 
АВС‏ مثلث قائم الزاوية فی ۸ و ] نقطة 
خارج المستوی (АВС)‏ بحيث : 

АВЕ‏ مثلث قائم الزاوية في 

. (ЕС) نقطة من المستقیم‎ М لتکن‎ . А 

1) - آرسم شکلا مناسبا. 

2 - بين أن المستقیم (АВ)‏ عمودي 
على المستوى (АСЕ)‏ . 

3( - استنتج أن المثلث АВМ‏ قائم 
الزاوية في ھ . 
تمرين2 
نعتبر الشكل جانبه : 


8 С 


* تلاحظ أن المستقیمین (РС): (ВО)‏ یوجدان ضمن المستو ی (ВСС)‏ وهما متقاطعان 
تقو ل (РС): (Вб)‏ مستقیمان مستو انیین 

* ونلاحظ أن المستقیمین (АЮ)‏ و (ЕН)‏ بو جدان ضمن المستو ی (АОН)‏ و هما متو ازیین 
تقو ل کنلك (ЕН)(АО)‏ مستقیمان مستو ائیین 


ملاحظه: کل مستقیمین منقاطون أو متو ازبین فهما مستو انیین 


*نلاحظ أن المستقیم »(ЕН)‏ جد ضمن المستو ی (ЕЕС)‏ و المستقیم (ВЕ)‏ یختر ق المستو ی (ЕЕС)‏ في Ға)‏ 
я‏ ل (ВЕ), (ЕН)‏ مستقيمان غير مستو انیین 
ملاحظة : المستقيمان غير المستوائيين ليس بمتو از بین و لا بمتقاطین وهمامن المستحیل ان یکونا معا في نفس 
الم ستو ی 


موا رر وون کا کن سد یی ادما وک کے سیکری ر اتکی ها دوچ 
ج ) تمرین محلول 

لیکن 58800 رباعي قوجه رأسه 5 . والنقطة | متتصف [ЭС]‏ ول ستتصدف [58] 

1) قشئ لشڪل 


2) يدن أت (لا) و (ВС)‏ مستو шад‏ 
(З‏ بین الوضع الاسبی للم‌ستقیمین (لا) و (کھ) 


1 مکعب بحیث : 
مك 4 = ۸8 و [ منتصف 
[017] و [ منتصف [ЕН]‏ 
1( بین أن ([1) بوازي (АС)‏ 
2 -بين أن (АЕ) 1 (Е)‏ 
3 -أحسب ЕІ:‏ و A1‏ . 
4( - أحسب حجم الهرم 41711 . 


تمرين 3 


نعتبر الشكل جانبه بحيث : 
81ء هرم قاعدته مستطيل بعداه EF‏ 


= 6cm 
SE = 6 و مك 4 - ۳0 و ارتفاعه‎ 
.ст 
عمودي على المستوى‎ (ЅЕ) المستقيم‎ 
(ЕЕС) 


2( تعامد مستقيم ومستو ی 
!(2 
хі‏ ۸8۶۲2۳۳6۲۱ متو از ي مستطیلات حیث 445423 : 


تلاحظ أن کل وجه من وجوه متو از ي المستطیلات АВСОЕҒСН‏ عبارة عن مستطیل 
АВҒЕ : 23‏ مستطیل و ۵۲۲۷۲ مستطیل 
ويللتالي : المستقیم (АЕ)‏ عمودي على کل من المستقیمین (АЮ): (АВ)‏ فی نقطة تقاطعهما А‏ 
وحیت (АЮ): (АВ)‏ یو جدان ضمن المستو ی (ВАО)‏ 
قانتا نقول : المستقیم (АЕ)‏ حمودي على المستو ی (ВА)‏ 


خاصیة 3 


үе 


لكي يكون تیم حو хав‏ جو أن يكون هذا المستقيم عمودي حلی مستقيمين ХЭ а=‏ 


موجودين ضمت هذا ۱ 


8 0 


(ЕС) 1 (ЅЕ) أثبت أن‎ - (1 

2 أحسب 90 إذا علمت أن : ст‏ 4/2 
ЕС =‏ 

3( – آحسب И‏ حجم الهرم SEFGH‏ . 

4) - نفترض أن الهرم ЅАВСР”‏ هو تكبير 

للهرم 5۳۳011 . ۱ 
أحسب У,‏ حجم ЅАВС” ёж!‏ علما أن 


نسبة الكبير هي < 


تمرین 4 


لاحظ الشکل أسفله بحیث : 
( هرم )441 8 وقاعدته المستطیل 


د) تطبیقات 


В و اه مٹلٹین قانما الز اوية في‎ ABC ۰ “эхэ چون آو چه‎ Ea 
р الٹکڈ‎ 124234 (1 
(ОС) نقطة ما من المستقیم‎ ҮРЭЭ (3 

أ) آتم التشكل А‏ 

ب) بین أن АВМ‏ متلت قاتم الزاوية 


55-6 آو Ах‏ متتظم ( کل وجه من وجوهه عبار 2 عن СЭ‏ متساو ي الاصلاع) 
© منتصف [А0]‏ 

1( 1,234 الشکز | 

(MOH) حمودي علی المستو ی‎ (АГУУ بين آن المستقیم‎ сә 

3( بين أت المستقيم (А)‏ عمودي على المستقيم (МН)‏ 


BF=zcm و‎ BC=ycm و‎ АВ=хсп : متو از ی مستطیلات قائم حیث‎ Авс مگ‎ три 
کكکڑ هتدم‎ 25 9-0 | 1 
هادا 2 ممكتك مللاحظته حول هده ا أغعطار و متتحصقفاتها ؟‎ 


نشار 5 للح 
1) الشكل 56 


ABCD 
المستقيم (۸5) عمودي على المستوى‎ 
(ABCD) 
BC = 3cm з AB = AS = бст 


1( - آثبت أن ЅАВ‏ و АС‏ مثلثان قائما 
الزاوية 
و متساويا الساقين. 
2( استنتج حساب : 58 و 50 . 
3( آحسب ۸ . 


4( - أحسب У‏ حجم الهرم ۹۸ . 
5( - نعتبر 8٥05”‏ 8۸4 تصغیرا еж]‏ 
10 بنسبة 5 : 

(i‏ 2 آحسب є?‏ مساحة الهرم 
8۸۰00:07 . 


ب) - آحسب У?‏ حجم الهرم 
SA’ BCD’‏ . 


2 تحدید الاقطا 


من خلال الشكل ستستنتج أن ۸806۴۳۷ ريعة أقطار متقايسة ولها تقس المنتصة 
ЕО > (З‏ 

* نظیق مير هتة قيتاعورس على المثلت القاتم الز 423 ۴6€ С.а‏ قتجد : 
уг‏ سعییععی ۲۵2-۲ )1( 

* وتطیق مير هتة قیتاغورس على ل9مثلت القاتم الز اویة ЕСО‏ قي С‏ قتجد : 
FD*=CD*+F C2‏ )2( 

من (1) و (2) تجد : ҒО?=х2+у2+22‏ 

وبالتالی: ЕО--./хї--ус--25‏ 
م ) قاعدد 


لمتع از = الم تطیلدت القاتم آریعة И‏ متقایسه ولها تقس аза‏ 
دا کت آیعاده هی xom‏ و уст‏ و zem‏ عان طول آي قطر فيه Сп за‏ 22 + تب + عبر 


аа: (с 
Эст مكعب طول قطر له هو‎ АВСОЕЕСН لیکن‎ 


آحسب طول حرقه 


ب) حساب ارتقا ریا آو جه 


АВС її. 255» С. [АС] متتصف‎ N و‎ [ВС] منتصف‎ м 
آتشی الشکل‎ (1 

2) بین ان المستقيم (5С)‏ عمودي على المستو ی (АВС)‏ 

ЅАВС أحسبي 56 ارتقاع ریاعی الأوجه لمنتظم‎ (З 


(a 


ИЕТ 5‏ 
اتسار 2 تلف 


1( کل هندمس 


لیکن ЅАВСР‏ هرما منتظما قاعدته المربع 
۸۱10 مرکزه 0. 
( آنظر الشكل آسفله) بحیث : 
ВС= бст‏ و ст‏ 10 = 0و . 
М‏ و N‏ و ۲ و 0۵ هي على التوالي 
منتصفات : [۹۸] و ]58[ [50] و 
[SD]‏ . 
2) - أحسب $ مساحة قاعدة الهرم 5۸800 
3( آحسب У‏ حجم الهرم .ЅАВСР”‏ 


аж! هو تصغير‎ 5ММРО أن‎ оа да - (4 
.ЅАВСр 


2) لتبین أن )56( عمودی على المستوی “АВСУ‏ _ 
АВС ы‏ مقت مصاوي الاضلا ع (ВС) оэ [ВС] М.‏ حمودي على (Ам)‏ 
ولحیتا 5۳6 متلت متساوی الأضلاع و 8 (ВС) оз [ВС] а=.‏ عمودي على (ЅМ)‏ 
ویما أت а еи (SM)‏ لامستو ی (БАМ)‏ و هما عمودیان علی (ВС)‏ 
وحیت )56( ضمت С‏ للمستوی (БАМ)‏ قات (ВС)‏ سودي حلى )56( )1( 
وستجد 2056 (АМС)‏ عموديی ای (SG)‏ )2( 
مت )1( гоог‏ تجد )56( سودي على المستو ی (АВС)‏ 
لحيتا гоо‏ حمودي علی العستع ی (АВС)‏ و (АМ)‏ 42 
ээ‏ )56( عمودي علی (АМ)‏ © 
بالتالي 5۸6 متشت قاتم )3250 قي С‏ 
و تطیبیقا لمیر حتة قیتاعورس تجد А5З2г-5С5-АСЭЭ:‏ )1( 
وحیت С‏ مركو تفل للمتنت АВС‏ قان АС= > AM‏ إحن ۵082 2 АС-‏ )2( 
ویما 21 АМС‏ قاتم الزاوية قي MsAC=a cm s М‏ 
قان az‏ 1 جع شدم آي (З) АМР- Заг‏ 


ВС]‏ وحسبي میر هتة قیتاعورس 


من )1( و (2) و (3) تجد ат:‏ 3× * بعی‌وحعوم ا атл‏ عدق 22-5 ) لأن (AS=a ст‏ 


بنن<و 2 =#یی 


وبالتالی ہی SG= мон SG= У2 а‏ 
ط ) کاعد 2 
сад‏ 6 
ا عقاع و باعي آو چه „а.‏ طول حر قه © а‏ عو ہے ہے 
“Зуу 3(с‏ 5 


لیکن АВСО‏ ,1-1 آو حه متتظم ار تقاعه 667۲ 


آحسب طول حر قه 


4( الحجوم 


أ) سلخص 


ب) ۔۔ا 


ستنتج 5° و۷ مساحة و 


. SMNPQ еж! حجم‎ 


б св 


К و‎ 3 ст مکعب طول حرفه‎ ЕРОН хээ 


منتصف РН]‏ 
1( - آرسم شکلا مناسبا, 
2 - أثبت أن НВО‏ مثلث قائم الزاوية. 


3( - آحسب 


4( نعتبر ط المسقط اعمودي للنقطة (1 على 


. DBs HB 


(НВ) المستقیم‎ 


أحسب 


.НР و‎ DP : 


5( - آحسب حجم رباعي الأوجھ КРАС‏ 


اٹ و 32 القائمة 


اتمکعب 
Cube‏ 
۷6 = 17 
hauteur‏ = جر 
аіге de la base‏ = 3 
г‏ = ۴ 
rayon н‏ = * 
ағёге‏ سے 3 
аЗ‏ = ما 
٭ سے وی хечи д‏ 
су Ээ‏ ائمستطیلات 
یاعی آوچه 
Рагайёіёріребе‏ ی 
8 
بل لل = ما kah‏ - ما 
ب) газрыг‏ 
| 8 
لیکن 548€ رباعي آوچه منتظم طول حرقه Зет‏ 
1( أحسب مساحة قاعدته 
2( آحسب طول ار تقاعد 
3( أحسب حجمهھ 
تمزرین 2 
لیکن 8B€DEF GH‏ ۸ مكعب طول حر тст‏ 
1) 42233 الشکل 
2( مینیب حجم АВСОЕЕС‏ 
3( لصب حجم زیاعی а УУ!‏ ۴٣ت‏ 
تمرین З‏ 
ا اس ہے متو از ي مستطیلات قائم آیعاده على التو الي هی 2010 Зет з‏ ر > 


2( احسب حجم АВСОЕҒОН‏ 
3) لتعتبر الأسطوائة القائمة التی قاعدتيها САЗ ХАЗИ‏ 
أحسب حجم التجویف الموجود بين هذه الأسطواثة ومتو از ي 


المحيطتان على التو الي ب A8CO‏ ر + یع 


АВСОЕҒОН ٣ المستطيلات‎ 


تمرین 7 


نعتبر الشكل أسفله بحيث ٠:‏ 

2800 رباعي الأوجه قاعدته مثلث متساوي 
الأضلاعرون 6 = Ар‏ 

و 1[ المسقط العمودي للنقطة В‏ على 

(АВЮ) المستوی‎ 

1) أحسب АВ‏ اذا علمت أن 

.ВС=2 ст و‎ АН = 5,1 ст 
. ГАР] منتصف‎ о - 2 


احسب .ВІ‏ 
3( - آحسب ٩‏ المساحة الجانبية لرباعي 
الأوجه 48017 . ۱ 
4) - أحسب حجم ۷ حجم رباعي الاوجه 


۱ .ABCD 

5( - نعتبر رباعي الاوجه ВЕЕС‏ تصغيرا 

لرباعي الاوجه (۸8)7 . 

суд > хайсан ا کلت‎ 
[4 


۳ مساحة و۷ وحجم 
رباعي الأوجه „ВЕРО‏ 


( يف 
انطلاقا من مجسم نستخرج مجننما آخر يشابهه وذلك بضرب أبعاده في عدد حقيقي К‏ موجب تطعا 
/ 1403 | 

ب) ملاحظة 

* للقيام بتكبير مجسم يجب أن يكون ) اكبر من 1 قطعا ؛ونقول انا قمنا بتكبير نسبته ۲ 

* للقيام بتصغير مجسم يجب أن يكون 6 أكبر تطعا من 0 واصغر تطعا من 1؛ ونقول انا قمنا بتصغير 
نسبته | 


Во» зај 
.АВ =10 : مکعب حيث‎ 8801011 


اللا و لاا و و Q‏ منتصفات [ЕЕ]‏ و [ЕС]‏ 
[СН]5‏ و[1]] على التوالي . 


متوازی المستشلات 2 


иг 


متوازى المستتتيلات 1 


7 


تصغير نسیته К=1/2:‏ 


к-1/3 И. 


منوازی المستعقضلات 20 


متوازى المستتتدلات 1 ھو تکبیر منوازى المسنشلات 2 بنسبة تکبیر تسا وی 2 
متوازي المستضلات 3 هو تصغير متوازي المستخيلات ] بتسبة تصغير تساوي 1/3 
متوازي السسنحتدلات ۰ 2 هو تصغیر متوازي المستدتدلات ‏ 1 بتسبة تصغیر ساوی 1/2 
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1( - أحسب مساحة قاعدة للمکعب 
АВСРЕРСН‏ . 


2( - أحسب حجم ۵8006۴611 . 
3( - آحسب : MN‏ و PN‏ و .MP‏ 
4 - استنتج طبيعة المثلث ۱/۱۱2 . 
5) -ماذا تستنتج عن الهرم ۱۱۱۳0۱ . 


6( - أحسب حجم الهرم 1МРОМ‏ علما أن 
ارتفاعه 10 - | . 


7( - استنتج حجم الهرم 151[1 علما أنه 


д للهرم 50 بنسبة‎ жа 


د ) أتر التكبير والتصغيرعلى المساحات و الحجوم 
کے کی ریہ 
لیکن ЅАВС‏ رباعي أوجه منتظم راسه ٭ وطول حرفه аст‏ 
Е‏ منتصف [5А]‏ و ۴ منتصف [58] و ۳ منتصف [5С]‏ 
1) آنشی الشکل 
2 بين أن رباعي الاوجه бЕЕР‏ تصغیر لرباعي الاوجه бАВС‏ محددا نسبة التصغير 


3( احسب مساحة کل من )8ھ و ۶۳۳ . ماذا تلاحظ؟ 
4( أحسب حجم كل من رباعي الاوجه :5/8.80 و 5۴0 . ماذاتلاحظ؟ 
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4(2 
٣دیتا‏ ع منتصف [ЅА]‏ و ۴ متتصف [58] 
اتن (ЕЕ)‏ بو از ي АВ)‏ ) في المتلث ЗАВ‏ 
وبالتالی حسب خاصية طالیس تجد + = ریب 
2 رم SB‏ ھک 


*ولدينا ۳ متتصف [5С]‏ و ۴ تتصف. [58 | 
ان (ЕР)‏ یو از ي (ВС)‏ قي المثلث 58С‏ 

بالتالی حسب خاصية طا قحف د нм‏ 3 
ویالتالی - Аа‏ اليس تجد : 5 و 2 Б‏ 


* ولدينا Р‏ متتصف [»8] و ] متتصف ЅА]‏ ] 

إذن (ЕР)‏ یو از ي (АС)‏ في المتلتث 5ЗАС‏ 

ویالتالی حسب خاصیة طالیس تجد (2)-25--25-2Р..-‏ 
Э‏ جات 24 ЭС‏ 


ӨМ... мий Е Дэр, ЭЭР ЛЭН ЭЭГ‏ و رہ 
SB ARB SE вс лс? 2‏ 
إذن اطو ال أحملا ع رباعي الآ А‏ ۴۲ متناسبة علی التو الى مع آطو ال آضلاع رباعي الاو جه 
бАВСГ)‏ حیت 1/2 معامل التتاسب 


و بالتالی 5۳۳۳ و 5۳ متشابهان Сэ»‏ 1/2 محامل التشابه 
ان ریاعی ах уу!‏ 5۳۳۳ تصغیر لرباعی الأوجه БАВС‏ حيث نسبة التصغير هي К=1/2‏ 
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3( لتحسب مساحة كل من القاعدة ABC‏ و ЕЕР‏ 


іл‏ آن АВС‏ مطت متساوي الاخلاع طول улам сва СТ АВ эх‏ : خی 2/5 -ے 
ویسا أن ۴۲ع متلث متساوي الأضع طول حرقه ст‏ 2 قان مساحته '5 می: عع МУЗ‏ =5 
зээ‏ ان м3 уд М3‏ اي 2د ر جب كلد 


6*۲۶ × 5 ы 
وج86۴۲‎ У! ورباعی‎ ЅАВС لتحسب حجم کل من رياحي الأوجه‎ (4 
(АВС بما أن 5۵۳ رباعي أوجه متتظم طول حرقه مك و(قاعدته‎ 
۸3 
h= 


فان ارتفاعه جا هو : аст‏ 5 
ويالتالي حجمه М‏ هو : м= А х їх5‏ )1( 
ویما أن 5۴۳۳ رباعي أوجه متتظم طول حرقه ст‏ 2/2 ( قاعدته ЕҒР‏ ) 
قان ار تقاعه ۲۳ هو : h'= ыг асп‏ أي ٦ا‏ < ےط اي ۲ K x‏ =“ 
وبالتالی حجمه ۱۶ هو : "۵ үүх‏ ۱ 
Кхихк2х5.й‏ 35 دي )2( 
من (1) و(2) تجد : V=KT xV‏ 


2 قاعدة‎ (т 


نسیته عر قاق М М:‏ 
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۵ تمرين تطبية 


تمرين 

لنعتبر الهرم المنتطم 7۸800 الذي 

رأسه 5 وقاعدته المربع ذو المركز 0 , 

٦۸800 تصغير للهرم‎ MNP 

хав‏ با التصغير 

А8-5, 4ст علما أن‎ 

وما | 05 

1( أن ۷ حجم 54800 هو 
03 

2( حدد مساحة ММРО‏ 

5ММРО дээ ۷ حدد‎ (3 
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